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luan van kho tranh khéi nhitng thiéu s6t. Rat mong va xin dude cdm on ¥
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Céc ki higu

e C, : Truong so6 phiic p-adic

e f: Ham phan hinh p-adic

e N¢(a,r): Ham dém cia ftai a
e mys(oo,r) : Ham xap xi clia f
e T(r): Ham dic trung cia f

° Ef(S): Anh nguoc tinh ca boi ciia tap S ddi véi f
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MG DAU

Ly thuyét phan bo gia tri do Nevanlinna xay dung dudc xem 1a thanh
tuu toan hoc dep dé nhat ciia todn hoc thé ki XX, ma ngay nay duge goi
14 Ly thuyét Nevanlinna. Noi dung chinh ctia Ly thuyét phan bo gia tri 1a
hai Dinh 1y co ban. Dinh 1§ co ban thi nhat 14 md rong Dinh 1y co ban
ctia dai s6, mo ta sy phan bd déu gia tri clia ham phan hinh khac hing
trén mit phang phitc C. Dinh 1y co ban tht hai 13 mé rong Dinh 1y Picard,
mo t4 anh hudng clia dao ham dén sy phan bd gia tri cia ham phan hinh.
Ha Huy Khoai 13 nguoi dau tién xay dung tuong tu Ly thuyét phan bo
gi4 tri cho truong hop p-adic. Ong va céc hoc tro da tuong tu 1y thuyét
Nevanlinna cho truong s6 phiic p-adic ma ngay nay thuong goi 1a Iy thuyét
Nevanlinna p-adic. Ho da dua ra hai Dinh 1y chinh cho ham phan hinh
va anh xa chinh hinh p-adic. Mot trong nhiing tng dung sau sic cta ly
thuyét phan bd gia tri (phiic v p-adic) la Van dé xac dinh duy nhat cho
cac ham phan hinh khac hang (phic va p-adic) qua diéu kien anh nguge
clia tap hop diém ma ngay nay dude goi 1a Dinh 1y 5 diém ctia Nevanlinna
(hodc tuong tu ctia Dinh 1y 5 diém cho truong hop p-adic).

Van dé xac dinh duy nhat duge nghién citu lién tuc va manh mé véi két qua
cua H.Fujimoto, M.Shirosaki, M.Ru, H.X.Yi, P.C.Hu-C.C.Yang, Ha Huy
Khoai, I.Lahiri, G.Dethloff, D6 DitcThai, A. Escassut, Pham Viét Diic, Ha
Tran Phuong, Vii Hoai An,. ..

Nam 1977, F.Gross dua ra mot § tudng méi la khong xét anh nguge cua
cac diém rieng ré ma xét Anh nguge clia cac tap hop diém trong C |J {oo}.

Ong dua ra hai cau héi sau:
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i) Ton tai hay khong tap S ctia C |J {oo} dé v6i bat ky cdc ham phan
hinh khéc hang f, g théa man dieu kien E, (S) = £, (5) tacé f=g7?
ii) Ton tai hay khong hai tap S;, i = 1,2, ctia C |J {oco} dé véi bat k¥
cac ham phan hinh khac hang f, g théa man dieu kien £ (S;) = E, (5;),
1=1,2,taco f=g7?

Cac cong trinh sau sic ctia F.Gross va C.C.Yang, H.X.Yi, P.Li, E. Mues-
M.Reinders , H.Fujimoto, M.Shirosaki, M.Ru, P.C.Hu-C.C.Yang, Ha Huy
Khoai, A. Escassut, Vit Hoai An, Ta Thi Hoai An, T.T.H.An- J.T.-Y.Wang-
P.-M.Wong . ... gép phan tra 1i cau hoi ctia F.Gross.

Phan bd gia tri va van dé xac dinh duy nhat da dugc nhiéu nha toan hoc
trong va ngoai nudc xét trong mdi lien hé v6i dao ham ctia ham phan hinh
va anh ngudc clia cac diem rieng ré. Nguoi khéi xuéng huéng nghien ciiu
nay 1a Hayman. Nam 1967, Hayman da chiing minh két qua sau day:
Dinh 1i A.[4] Cho f 1 ham phan hinh trén C. Néu f () # 0 va f) ()
# 1 v6i k 14 mot s6 nguyén duong nao dé va véi moi z € C, thi f 1a hang.
Nam 1967, Hayman ciing dua ra gid thuyét sau day:

Gia thuyét Hayman.[4] Néu mot ham nguyen f théa man f" (2) f (2)
# 1 v6i n 1a mot s6 nguyén duong ndo doé va véi moi z € C, thi f 14 hang.
Gia thuyét Hayman da dugec Hayman kiém tra déi véi ham nguyen sieu
viet v n > 1, da duge Clunie kiém tra doi véi n > 1. Cac két qua nay va
cac van dé lien quan da hinh thanh nhanh nghién ctu duge goi 1a su lua
chon ctia Hayman.

Tiép d6, déi véi cac ham nguyén f va g, C. C. Yang va G. G. Gundersen
da nghien ctu truong hop ¢ d6 f*) va ¢®) nhan gia tri 0 CM, k& = 0, 1.
Cong trinh quan trong dau tién thic day huéng nghién citu nay thuoc vé
C.C.Yang — X.H. Hua. Nam 1997, hai 6ng da chitng minh dinh ly sau day:
Dinh 1i B.[13] Cho f va g la hai ham phan hinh khac hang, n > 11 la
mot s6 nguyen va a € C - {0}. Néu f"f'va ¢g"¢ nhan gia tri a CM thi
hodcf = dg v6i d"™ =1 hosic f (2) = c1e® va g (2) = ce™* , 6 db ¢, ¢,

)n+1 2 = —qg2

c2 1 cac hang s6 va thoa man (cjcy a’.

T d6, huéng nghien ctu trén phat trien manh mé véi nhitng két qua sau
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sac cla I. Lahiri, Q. Han — H. X. Yi, W. Bergweiler, J. K. Langley, K. Liu,
L. Z. Yang, L. C. Hong, M. L. Fang, B. Q. Li, P. C. Hu - C.C.Yang, A.
Eremenko, G. Frank - X. Hua — R. Vaillancourt .... Cong cu st dung &
dé6 14 mot s6 kieu Dinh 1i chinh thi hai cho da thic vi phan cling véi véi
cac uéc luong gitta ham dic trung, ham dém ctia ham va dao ham.

Trong truong hop p-adic, két qua dau tién theo huéng nghién citu nay
thuoc vé J. Ojeda. Nam 2008, J. Ojeda da xét van dé nhan gia tri cta
f 4+ Tf" véi T 1a ham hitu ty. O do, J. Ojeda da nhan dugce két qua sau:

Dinh li C.[11] Cho f la ham phan hinh trén C,, n > 2 la mot s6 nguyén
vaia € C, - {0}. Khi d6 néu f" (2) f (2) # a v6i moi z € C, thi f la hing.
Nam 2011, Ha Huy Khoai va Vii Hoai An da thiét lap cac két qua tuong
tu cho don thic vi phan dang f" (2) (f(]€> (z))m Ho da nhan dugc két qua
sau:

Dinh li D.[4] Cho m,n,k la cc s6 nguyeén, f 1a ham phan hinh trén C,,
a € C, - {0} théa man dicu kien f" (z) (f*#)™ (2) # a v6i moi 2z € C,.
Khi d6 f 1a da thic bac < k néu mot trong cac diéu kién sau xay ra:

i. fla mot ham nguyén.

ii. k>0vahoacm:1,n>@hoacm> 1,n>1.

Nam 2012, Ha Huy Khoai - Vit Hoai An - Nguyén Xuan Lai [7] da xét van
dé duy nhat khi (f*)®, (¢")® ciing nhan mot gia tri.

Gan day,K. Boussaf-A.Ecassut-J.Ojeda da bat dau nghién citu cac ham
phan hinh tren C,: f P’ (f), ¢ P'(f) nhan mot ham nhé.

Trong nhitng nam gan day,van dé trén dudge nhiéu nha toan hoc trong va
ngoai nuéc xét trong mdi lien he véi da thiic sai phan clia da thitc sai phan
ctia ham phan hinh va 4nh nguge clia cac diém rieng ré. Nam 2006,Halburd
va Korhonen da thiét lap tuong tir ctia 1y thuyét Nevanlinna cho toan tit sai
phan ctia ham phan hinh ¢6 bac hitu han. Nam 2007, I.Laine va C.C.Yang
[10] da thiét lap tuong tut Dinh 1y A ctia Hayman cho mot kiéu da thiic
sai phan dac biét ciia ham nguyén siéu viét c¢6 bac hitu han.Hai ong da
chiing minh két qua sau day:

Dinh 1y E.[10] Cho f la ham nguyén siéu viét ¢6 bac hitu han trén C va ¢
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12 mot s6 phiic khac 0, n 1a mot s6 nguyen, n > 2. Khi d6 " (2) f (z + ¢)
nhan a, a € C, vo han lan.

Nam 2009,K. Liu va L.Z.Yang da tuong ty Dinh 1y D(xem [5]) cho Toan
tr sail phan ctia ham nguyén siéu viét ¢6 bac hitu han, da tuong tu Dinh
1y B(xem[5]) cho mot kiéu da thiic sai phan dic biét ctia ham phan hinh.
Cho f la ham phan hinh p—dic. Toan tit sai phan ctia f duge xac dinh nhu
saw: Af=f (2 +c)-f (2), ALf=Acf,. . AL =A"f (2 +¢) — f(2)),
n=1,2,..6d6 ce C,la mot hiang sd khac 0.

Da thic sai phan cua f duge xac dinh nhu sau:

Az, f) =Y ax(2) fofM (2 +c)...f2 (2 + ne), véi

ceC,ec 74/\8%71 e N ay (2) = o(Ty (r)).

Don thuc sai phan cua f duge xadc dinh nhu sau:

Mz, f)=af"ft (z+c)...f% (2 + kc); a, ¢, € Cp,a# 0,¢ # 0,k € N*.
Nam 2012, Ha Huy Khoai va Vii Hoai An da tuong tu DPinh 1y E, Dinh
ly B cho Toan tit sai phan,da thiic sai phan ctia ham phan hinh p — dic.
Ho da nhan dugc két qua sau:

Cho P la da thic bac n trén C,. Viét P =ag (2 — a1)™" ... (z — ag)™
Dinh 1y F.[5] (Tuong tu Gid thuyét Hay man cho ham phan hinh p—adic
va Toén t1t sai phan cua no)

Gia st f 1a ham phan hinh trén Cy, n, k;, s,q,7 = 1, ...q, 1a cac s6 nguyen,

q ‘ q
s>1,q>1k>1,n>> 2k+1)2"+q+s+1—-3> k;, Alf, khong
i=1 i=1

dong nhat bang 0. Khi d6 P (f) (ALf) B (ALf) — ¢ c6 khong diém,d
d6aecCy a#0.

Dinh ly G.[5] (Tuong ty Gia thuyét ciia Hayman cho ham phan hinh
p — adic va da thic sai phan ctia n6)

Gié st f 1a ham phan hinh tren C, ,n, ¢;, s, k, 7 = 1...k, 1a cic s6 nguyén,s >
k
Lg>1L,k>1n>> qg+2k+s+1

i=1
Khi d6
P(A)(f(z+c)™ ... (f (2 + ke))™ — a c6 khong diém,d d6 a € Cp, a # 0
Dinh ly H.[5] (Tuong tu cia Pinh 1y B ctia Yang-Hua cho ham phan
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hinh p — adic va Da thic sai phan ctia no)

Gia st f, g la cac ham phan hinh trén C,.

].. Néu Ef7zf(z+c)f(z+kc) (1) - Eg”g(z—i—c)g(z—i—kc) (1) 3 k Z 1,” Z 5]{: + 8 13 CéJC
s6 nguyen thi f = hg v6i h"** =1 hosicfg = [ v6i ["T" = 1.

2. Neu Efpupiro). (retke)k (1) = Egngero)..gl=rreh (1)

k

k>1,¢>1,i=1,...,k,n > ¢ + 8k + 8 1a cac s6 nguyen thi f = hg
i=1

v6i ROt = 1 hodc fg = [ voi [P0 T = 1,

3.Néu

Ejf”f(z—kelc)...f(z—kemc)(f(z—i—tlc))‘“...(f(z—?—tkc))q’C (1) -
B g g(oe10).g(e-teme) g(e+10) . (g(etre)) (1)-
k
voie; >1,j=1,..mt; >1,¢;>1Lk>1i=1.kn>5m+)> ¢+
i=1
8k + 8 1a cac s6 nguyeén thi f = hg v6i h"T™mTat-+a = 1 hosic fg = [ vdi
ln+m+q1+...+qk =1.

Theo huéng nghién citu nay, dé tai nghién citu van de:

VAN DE DUY NHAT DOI VOI bON THUC SAI PHAN CUA
HAM PHAN HINH P-ADIC.

Day 1a mot van dé c6 tinh thoi sy ctia giai tich p-adic.

Ngoai phan md dau va tai lieu tham khao luan van gom:

Chauiong 1. Phan bd gia tri cia ham phan hinh p-adic va duong cong chinh
hinh p-adic.

Chuong 2.Van dé duy nhat doi véi don thic sai phan ctia ham phan hinh
p-adic.
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