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LOI NOI PAU

“Phuong trinh” 13 mot van dé& quan trong trong chuong trinh toan phd
thdng, xung quanh khai niém “ Phuong trinh” ¢6 rat nhiéu van dé dang quan tam.
Puong nhién, van dé dugc quan tim nhat van 14 cdc ky thudt gidi phwong trinh .
Tuy nhién, vi qua quan tam t&i ki that giai phuong trinh nén ching ta (SGK va
nhirng nguoi gido vién toan) thuong khong chu ¥ téi cac van dé khéc: dinh nghia
phwong trinh, dwong 16i chung dé gidi mot phwong trinh. Véi cac em hoc sinh,
tinh trang trén dan dén mot hé qua tat yéu: chi thdy cdy ma khéng thdy rirng. Rét
nhiéu hoc sinh khong tra 161 dugc cac cau hoéi dai loai nhu: “1=2 la déng thirc
hay 1a phuong trinh?”; “Muc dich cta viéc dat diéu kién trong khi giai phuong
trinh?” ....

Chinh vi & d6, em chon cho minh dé tai luan van:

“ Phwong trinh, dwong 16i chung dé giai mét phwong trinh”

Luan vin nhiam phan tich 2 cach dinh nghia phuong trinh trong chuong
trinh Toan pho thdng dé tir @6 dua ra nhan xét nén st dung cach dinh nghia nao
thuan loi cho viée giai phuong trinh & phd théng. Hinh thanh cac phuong phap
tong quét giai phwong trinh quen thudc tir bai toan tim ddi teong thoa man diéu
kién. Phan tich vai trd cia budc dat diéu kién khi giai phuong trinh va dat diéu
kién nhu thé ndo cho don gian va thuan loi.

Em xin chan thianh cam on TS Nguyén  Minh Ha da tan tinh hwong dan |
chi bao em trong qua trinh viét luan van. Pong thoi em ciing xin dugc cam on
nha trudng va cac thay gido, co gido di tao diéu kién thuan loi dé em hoan thanh

luan van nay.
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Chuong 1
PINH NGHIA PHUONG TRINH

Trong chuong trinh toan phd thong khai niém phuong trinh dugc dinh
nghia hai lan bang hai cach khac nhau.
1.1. Pinh nghia biang khaii niém biéu thirc chira n

1.1.1. Pang thirc

Hai biéu thirc ndi v6i nhau béi mot dau bang duge goi la dang thic.
Mbi mot biéu thic nodi trong dinh nghia trén dugc goi 1a mot vé cua déng
thtrc.
Duéi day la mot vai vi du.
2 = 2 (dang thirc dng).
1 = 2 (dang thic sai).
5x + 1 = 5 (dang thirc, c6 thé dung hodc sai tuy theo gid tri ctia bién x).
3x% +xy® = 5zy +z* (ding thuc c6 thé dung hodc sai tuy theo gia tri cua
bién x, y, 2).
Viéc biét mot dang thirc dung hay sai n6i chung 1a khong don gian, bai vi
s& c6 nhitng biéu thirc rat phirc tap nén dé xét sy bang nhau cua chung hoan toan
khong dé dang.
Nhu vdy cau hoi “1 = 2 14 phuong trinh hay dang thac?” da duoc tra 10i.
Cau tra 1oi 1a: “1 = 2” 1a dang thirc (dang thic sai) va ciing 1a phuong trinh
(phuong trinh vo nghiém).
1.1.2. Phwong trinh
Hai biéu thiic ¢6 chtra céc dai lugng chua biét (goi 1a an) ndi véi nhau boi

mdt ddu bang duoc goi 1a phuong trinh.
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MJi biéu thirc néi trong dinh nghia trén dugc goi 1a mot vé cua phuong
trinh.

Nhitng gia tri ctia 4n lam cho phuong trinh tré thanh dang thire dang duoc
goi la nghiém cua phuong trinh.

Duéi day la mot vai vi du.

2 =2 (phuong trinh nhan moi gi4 tri cia an 1am nghié¢m).

1 = 2 (phuong trinh v6 nghiém).
5x + 1 = 5 (phwong trinh (an x) c6 duy nhat nghiém x = g)

3x* +xy® = 5zy +z* (phuong trinh ba 4n x, y, z phwong trinh nay ¢ nhiéu
nghiém, (X, Y, 2)=(0, 0, 0) 1a mot nghiém cta no).

Trir mdt s6 loai phuong trinh dd dugc gidi thiéu trong chuong trinh toan
pho thong, nhin chung viéc tim cac nghiém cta mot phuong trinh 1a khéng don
gian.

1.2. Pinh nghia bing khai niém ham so6

1.2.1. Ménh d&, ménh d@é chira bién

Mot cau khéng dinh dung hodc sai dugc goi la mot mé¢nh dé.

Cau khéng dinh dung dugc goi la mét m¢nh dé ding.

Cau khang dinh 12 sai dugc goi 1a mot ménh dé sai.

Ménh d& chira mot hay nhiéu bién nhan gia tri trong mot tip X nao d6 va
tinh dung sai ctia chung tuy thudc vao gia tri cu thé ctia cac bién d6 duoc goi 1a
ménh dé chira bién.

1.2.2. Ham s

Cho tap s6 thuc khac rdng D. Ham s6 f xac dinh trén D 1a mot quy tic dt

tuong ng mdi sé x thudc D voi mot va chi mot sb, ki hicu 1a f(x). Sb f(x) duoc
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goi 13 gia tri cta f tai x. Tap D duoc goi 1a tap xac dinh (hay mién xac dinh), x
dugc goi 1a bién s hay ddi sb cua f.

1.2.3. Phuong trinh mét 4n

Cho hai ham s6 y = f(x) va y = g(x) c6 tap xac dinh lan luot 1a Dy va Dy,

bit D 1a giao cuia Dy va Dy,

Ménh dé chira bién “ f(x) = g(X)” dugc goi 1a phuong trinh mot an, x goi 1a
an s6, D duoc goi 1a tap xac dinh cua phuong trinh. S6 xo thude D duge goi la
nghiém ctia phuong trinh f(x) = g(x) néu “f(Xo) = g(Xo)”” 12 ménh dé dung.

1.3. Nhan xét

Vi cac em hoc sinh pho théng, dinh nghia nio trong hai dinh nghia trén 1a
hop 1i? Ta hiy cung phan tich dé tim cau tra 1oi.

Trong lich st toan hoc, khai ni€ém “Phuong trinh” c6 trudc khai niém
“Ham s6”. N6i cach khac, khong ¢6 khai niém ham sd, loai ngudi da biét dinh
nghia phuong trinh (mot cach chit ché) bang khai niém dang thirc chira an.

Tat ca cac loai phuong trinh duoc dé cip dén trong chuong trinh Toan phd
déu c6 thé dinh nghia bang khéi niém dang thirc chira an.

Dinh nghia bang khai niém ham sé mé rong thém 16p cac phuong trinh.

2x—1khi x>1

N 2
va g(x) = x° —
x®+3x—2 khix <1 g( )

Vi dy, phuong trinh f(x) = g(x), trong d6 f(x) :{

X + 3, chi c6 thé dinh nghia bang khai niém ham sé chi khong thé dinh nghi
béng khai niém déng thirc chira an. Tuy nhién, trong SGK dai s6 10, 11, 12
khong c6 mot vi nao dai loai nhu vi du trén, do do, da sb hoc sinh khong thé théy
duoc y nghia cua sy mo rong ndi trén.

Pinh nghia phuong trinh bang khai niém ham s6 rat dé dan dén khai niém
tap xac dinh cia phuong trinh va trén thyc té, trong SGK dai s6 10 d c6 khai

niém nay.
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Khi dua ra mgt khai ni€ém toan hoc mé1i, tac gia cua khai niém trudc hét
phai tra 101 dugc cau hoi “Dé lam gi?”. Hinh nhu tac gia ctia khai niém tdp xdc
dinh chua nghi t&1 viée tra 101 cau hoi trén.

Su xuét hién cta khai niém tdp xac cua phuong trinh — diéu kién cua
phuong trinh s& kéo theo mot quan niém sai lam: trwée khi gidi phwong trinh can
phdi tim tdp xdc dinh ciia phwong trinh — diéu kién ciia phirong trinh.

Vi dinh nghia bang khai niém ham s6 nén SGK dai s6 10 roi vao tinh trang
tién hau bat nhat: dinh nghia phuong trinh mot an bé'mg khai niém ham sb, dinh
nghia phuong trinh nhiéu an bang khai niém biéu thirc chtra an. Rat phan su
pham!

Tat ca cac lap luan trén giup ta di dén khang dinh: nhiéu bai toan giai
phuong trinh ta khéng nhat thiét phai tim tap xac dinh, diéu kién ngay khi bat tay
Va0 giai, ta c6 thé thuc hién budce tim diéu kién nhu mot bude trong 101 giai.

Khéng dinh trén s& dugc minh hoa cu thé béi cac vi du trong muc 2.3.2.
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Chuwong 2
PUONG LOI CHUNG PE GIAI MOT PHUONG TRINH
2.1. Bai toan tim di twong thoi man diéu kién

Bai toan fim doi twong thod man diéu kién 13 bai toan quen thudc voi tat ca
ching ta. V& hinh thire, né duoc phat biéu nhu sau.

Tim tat ca cac ddi tuong A@).

Ki hiéu A@) biéu thi dbi tuong A co tinh chit a.

Cung v6i ki hiéu A), ta con dung ki hiéu A@) dé biéu thi dbi tuong A
khong c6 tinh chét a.

Cac ki hiéu A@) va A@) c6 hiéu luc trong toan bd luan vin nay.

TngbMumnﬂmdéﬂumgtmﬁnﬁnd@uk@mtmﬁngﬁ“mﬂNﬁnmﬁi
hiéu 13 “tim hét” chir khong phai 13 “tim dugc”. Noi mdt cach chinh xac, tim tap
hop {A|A@)}

Bai toan tim déi twong thod mdn diéu kién chi co ba phuong phap giai,
duoc mo hinh hoa nhu sau.

Phuong phép 1: bién déi hé qud va thi lai*.

Budc 1: bién doi hé qua*. A@)p Al T.

Budc 2: thir lgi*. A1 TP A).

Phuong phap 2: bién doi twong duwong*. A@)U Al T.

V& phuong dién logic, phuong phap bién d6i twong duwong ciing chinh 1a
phuong phéap bién doi hé qua va thu lai. Tuy nhién, trong 101 gidi mdi bai toan
tim kiém ddi twong thod man diéu kién cu thé, st dung phuong phap nio trong
hai phuong phap trén 1a vin dé khong don gian doi hoi nguoi giai toan phai c6 ki

nang.
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Phuong phap 3: dodn nhdn va khang dinh™*.

Budc 1: dodn nhdn*. Bang mot cach nao d6 chirarang T1 {A@)}

Budc 2: khang dinh*. AT TP A@). Al TP AG@).

Néu sir dung phuong phap dodn nhdn va khdng dinh thi ta phai c6 cong
doan dodn nhdn tap hop T trude khi tién hanh thao tac khdng dinh: chimg minh
AT TP AQ).

Nhu vay, phuong phip dodn nhdn va khang dinh khong tu nhién bang
phuong phép bién déi hé qud va thir lai.

Vi i do trén, phwong phdp dodn nhdn va khang dinh it duoc st dung hon
phuong phép bién déi hé qud va thir lai.

Can phai n6i thém rang, dé giai bai toan tim dbi tuong thoa man diéu kién,
vé phuong dién 16gic, song hanh véi cac phuong phap 1, 3 con c6 hai phuong
phap gidi khac, dugc md hinh hoa nhu sau.

Phuong phap 1°, bao gdm hai budc.

Budc 1. AT TP A).

Budc 2. A@@)b AT T.

Phuong phap 3°, bao gdm hai budc.

Budc 1. A@)P AT T.

Budc 2. A@@)b AT T.

Tuy nhién, trong thuc té giai toan, dé giai cic bai toan tim dbi tugng thoa
man diéu kién, ngudi ta chi sir dung cac phuong phap 1, 2, 3, cic phuong phap
1’, 3’ khong bao gio dugc str dung.

2.2. Bai toan giai phwong trinh

2.2.1. Puong 16i chung dé giai mét phwong trinh — Cac vi du
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