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MO DAU

Ly do chon luan van

Ly thuyét phan bo gia tri do Nevanlinna xay dung dude xem 1a thanh
tuu toan hoc dep dé nhat clia toan hoc thé ky XX, ma ngay nay dudc
goi 1a Ly thuyét Nevanlinna. Noi dung chinh ctia Ly thuyét phan bo gia
tri 14 hai dinh 1y co ban. Dinh 1§ co ban thit nhat 1a mé rong Dinh 1y co
ban ctia dai s6, mo tad sy phan bd déu gia tri cia ham phan hinh khac
hing trén mit phang phic C . Dinh 1y co ban tht hai 14 mé rong Dinh
1y Picard, mo ta anh hudng ctia dao ham dén sy phan b gia tri clia ham
phan hinh. Ha Huy Khoai 1a nguoi dau tién xay dung tuong tu Ly thuyét
phan bé gia tri cho trudng hop p - adic. Ong va céc hoc tro da tuong tu
1y thuyét Nevanlinna cho truong s6 phic p - adic ma ngay nay thuong goi
1a 1y thuyét Nevanlinna p - adic. Ho da dwa ra hai Dinh 1y chinh cho ham
phan hinh va anh xa chinh hinh p - adic. Mot trong nhitng ting dung sau
sic cia ly thuyét phan b6 gia tri (phic va p - adic) 1a Van dé xac dinh
duy nhat cho cdc ham phan hinh khac hing (phtic va p-adic) qua diéu kién
anh ngugc clia tap hop diém ma ngay nay dugce goi la Dinh 1y 5 diém ctia
Nevanlinna (hodc tuong tu ctia Dinh 1y 5 diém cho trusng hgp p-adic).
Phan bd gia tri va van dé xac dinh duy nhat da dugc nhiéu nha toan hoc
trong va ngoai nudc xét trong moi lien hé véi dao ham ctia ham phan hinh
va anh ngudc clia cac diem rieng ré. Nguoi khéi xuéng huéng nghien ciiu
nay la Hayman.
Nam 1967, Hayman da ching minh két qua sau day:
Dinh 1i A[4]. Cho f 1a ham phan hinh trén C . Néu f (2) # 0va f#) (2) #
1 véi k 1a mot s6 nguyen duong nao dé va véi moi z € C, thi f 14 hang.
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Nam 1967, Hayman ciing dua ra gid thuyét sau day:

Gia thuyét Hayman[4]. Néu mot ham nguyeén f théa man f" (z) f () #
1 v6i n 1a mot s6 nguyeén duong ndo dé va véi moi z € C , thi f 1a hang.
Gia thuyét Hayman da dugc Hayman kiém tra déi v6i ham nguyén siéu
viet va n > 1, da dugc Clunie kiém tra déi véi n > 1 . Cac két qua nay
va cac van de lien quan da hinh thanh nhanh nghién citu dugce goi 1a su
lira chon ctia Hayman.

Tiép do6, d6i véi cac ham nguyen f va g, C. C. Yang va G. G. Gundersen
da nghien citu trusng hop 6 dé f* va ¢®) nhan gia tri 0 CM, k =0, 1.
Cong trinh quan trong dau tien thic day huéng nghién cttu nay thuoc ve
C.C.Yang — X.H. Hua.Nam 1997, hai 6ng da chitng minh dinh 1y sau day:
Dinh 1i B[13]. Cho f va ¢ la hai ham phan hinh khéc hang, n > 11 la
mot s6 nguyen va a € C - {0} . Néu f"f'va g"g nhan gia tri a CM thi
hodcf = dg v6i d"™1 =1 hoiic g (2) = c1e® va f (2) = we™* , 6 db ¢, ¢,

+1
L —

o 1& cac hang s6 va thoa man (cycs)
T d6, huéng nghién ctu trén phét trien manh mé véi nhitng két qua sau
sac ctia 1. Lahiri, Q. Han — H. X. Yi, W. Bergweiler, J. K. Langley, K. Liu,
L. Z. Yang, L. C. Hong, M. L. Fang, B. Q. Li, P. C. Hu - C.C.Yang, A.
Eremenko, G. Frank - X. Hua — R. Vaillancourt .... Cong cu st dung &
d6 1a mot s6 kiéu dinh 1i chinh tht hai cho da thitc vi phan ciing véi véi
cac udc lugng gitta ham dic trung, ham dém ciia ham va dao ham.

Trong truong hop p-adic, két qua dau tién theo huéng nghién ctu nay
thuoc vé J. Ojeda[l11]. Nam 2008, J. Ojeda da xét van dé nhan gia tri cia
f +Tf" véi T la ham hitu 3. O d6, J. Ojeda da nhan dudc két qua sau:
Dinh 1i C[11]. Cho f la ham phan hinh trén C,, n > 2 la mot s6 nguyén
vaia € C, - {0}. Khi d6 néu f" (2) f (2) # a v6i moi z € C, thi f 1a hing.
Nam 2011, Ha Huy Khoai va Vii Hoai An da thiét lap cac két qua tuong
tu cho don thic vi phan dang f" (2) (f(k) (z))m Ho da nhan dugce két qua
sau:

Dinh 1i D[4]. Cho f la ham phan hinh trén C,, théa man diéu kién
7 (2) (f*N)m(2) # 1 v6i moi z € C, va n,m k 1 cac s6 nguyén khong
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am.Khi d6 f 1a da thic bac < k néu mot trong cac dieu kién sau xay ra:
1. f la mot ham nguyeén.
2.k>0vahoacm:1,n>@hoacm>1,n2 1.

3.m > 0,m >0,k >0, va ton tai hang s6 C, r sao cho |f|. < C' v6i moi
r > r.

Theo hudéng nghién cttu nay, dé tai nham nghién citu van de:

Phan bé gia tri déi v6i don thic vi phan ctia ham phan hinh
p-adic.

Day 14 mot van dé c6 tinh thoi sy ciia gidi tich p-adic.

Phuong phap duge dung & day la :

Van dung céc kiéu ctia Dinh 1y chinh thit hai trong truong p-adic dé xét
phan bd gia tri doi véi don thitc vi phan ctia ham phan hinh p-adic.
Ngoai phan md dau va tai lieu tham khao luan van gom:

Chuong 1. Phan bo gia tri cia ham phan hinh p-adic.

Chuong 2. Phan bo gia tri doi véi don thitc vi phan ctia ham phan hinh
p-adic.

Luan van dugc hoan thanh tai Khoa Sau Dai Hoc, Dai Hoc Su Pham Thai
Nguyen dudi sy huéng dan ctia Tién Si Vii Hoai An. Nhan dip nay, toi xin
cadm on Tién ST Vit Hoai An, nguoi da huéng dan giap d6 toi trong sudt
qué trinh thire hién luan van. Toi xin bay té long biét on dén cac nha toan
hoc Khoa Toan, Dai Hoc Su pham - Dai Hoc Thai Nguyén.

Tuy c6 nhiéu cd gang, song thoi gian va nang lic ctia ban than c6 han nén
luan van kho6 tranh khéi nhitng thiéu s6t. Rat mong duge sy déng gop ¥

kién ctia cac thay co cing toan thé ban doc.
Thai Nguyeén, thang 04 nam 2014

Tac gia
Nguyén Thi Bich Thuy
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Chuong 1

Phan bb gia tri cia ham phan hinh

p - adic

Hién nay tap bai gidng nhap mon Gii tich p-adic [2] cia Ha Tran Phuong
1a tai lieu tiéng Viet duge dung cho cao hoc nganh giai tich ciia Truong
Dai Hoc Su Pham - Dai Hoc Thai Nguyén. Sach chuyén khao vé ham phan
hinh khong Acsimet ctia Hu-Yang [9] 1a tai lieu tham khao tiéng Anh rat
t6t cho cao hoc, nghién ctu sinh v nhitng ngudi muén tim hiéu ve ly
thuyét phan bd gia tri p-adic. Trén co sd cac tai lieu nay, trong chuong
1 ching toi trinh bay mot s6 kién thic vé phan b gia tri cia ham phan

hinh p-adic dé ding cho chuong 2.

1.1 Ham dac trung cia ham phan hinh p-adic

1.1.1 Khoéng gian C,

V6i p 1a mot s6 nguyen t6 c¢6 dinh, Ostowski da khing dinh: Chi c¢6 hai
cach trang bi chuan khong tam thusng cho trusng hitu ti Q. M4 rong theo
chuan thong thuong ta c6 truong s6 thuc R, mé rong theo chuan p-adic ta
6 truong s6 Q,.

Ki hieu C, = 5p la bo sung clia bao déng dai s6 ctia Q,. Ta goi C, 1a
truong s6 phic p-adic.

Chuan trén C, dudc md rong tur nhién cua chuan p-adic trén Qy-
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Ki hiéu:
D, ={z€C,:|z| <71}, Dey> ={2€C,: |2z| =7}
Gia st f(2) 1a ham chinh hinh trén D, dugc biéu dién béi f(z) = > a,2".

n>0
Do lim |a,||2"| = 0 nén ton tai n € N* dé |a,| |2"| dat gia tri l6n nhat.
n—m-auo0o

Khi d6 ta dat: |f|, = mggc{\an\ 12"}

Trong sudt luan van ta quy udc log 1a log,.

1.1.2 Ham dac trung

Gia st f 1a mot mot ham chinh hinh khéc hang trén C, . V6i méi a € C,,
fviet f=>" P, (z — a) v6i P; cac da thiic bac i.

Dinh nghia v¢(a) = min{i : P; # 0}.

Cho d € C,, Dinh nghia mot ham v? : € C, — N xac dinh bdi

v? (a) = vi_q(a).

1 Tnf(a x)dﬂf

C6 dinh s6 thue po v61 0 < py <. Dinh nghia Ny (a,7) = o

6 d6 ny(a, x) 1a s6 nghiem ciia phuong trinh f(z) = a tinh ca boi trén dia

12| < .

Néu a = 0 thi dat N¢(r) = Nf(0,7). Cho I 1a mot s6 nguyén duong. Dt
o ongla,x

Nis(a,r) = ﬁ mt%%dw, nig(a,x)= >, min{vs_,(2),1}

|z <7"

Cho k 13 mot sé nguyén duong, Ta dinh nghia ham o7 7 " tu C, vao N xac
dinh bdi:
0 néu wp(z) >k

<k
Uy (2) = .
vf(z) mnéu v(z) <k
va
k k k k
ng(r) = |Z|Z<T vi'(2), n3"(a,r) = np, (7).
- <k
1 ., n7(a,x
Dinh nghia Nfgk(a,r) = I Lo / (a: )dx

Néu a = 0 thi dat N7"(r) = N7*(0,7).
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