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Lo1 noi1 dau

Trong doi song, khoa hoc k§y thuat néi chung va toan hoc néi riéng, luon
luon xuat hién cdc phuong trinh, hé phuong trinh. Viéc nghién citu va
giai tuong minh ching 1a mot cong viéc c6 tit xa xua va van phat trién
manh mé cho dén nay. Mot trong nhitng cong cu duge nghién ctu trong
linh viie nay 1a két thic.

Thuat ngit RESULTANT (két thiic) dugce gidi thieu bdi Bézout trong
"Histoire de I’Academie de Paris." Sau do, Karl Fink ciing da duwa ra
khai niém nay trong "Geschichte der Elementar-Mathematik 1764" hay
Salmon trong "Modern Higher Algebra 1859."

Ngay nay két thic da c6 mat trong nhiéu linh vie ciia toan hoc va xa
hon 1a trong vat 1y hoc. Trong chuong trinh bac dai hoc, két thic xuat
hién trong gido trinh Dai s6 so cap, nhung mdi chi lam viéc véi hai da
thitc mot bién va mot vai tng dung. Luan van nay dude viét véi muc
dich chinh 1a di sau vao khai niém két thitc. Md rong tit truong hop mot
bién thanh nhiéu bién. Hon nita, luan van chi ro viec ap dung két thic
vao gidi hé phuong trinh dai s6. Noi dung ctia luan vin duge chia lam
ba chuong.

Chuong 1 trinh bay nhing kién thic chuan bi, nhitng két qua cé lien
quan dén céc phan sau. Cac kién thiic nay 1a quen thudc va co thé tim
trong nhiéu tai lieu, tuy nhién dé tién cho viéc theo doi luan van toi van
trinh bay lai. Noi dung chinh ctia chuong nay la viéc xay dung vanh da

thtic mot bién, vanh da thitc nhiéu bién trén mot vanh giao hoan c6 don



i

vi cho trude, vanh Noether va chiing minh cac dinh 1y quan trong Dinh

li co ban cna Hilbert.

Chuong 2 va chuong 3 la ndi dung chinh cta luan van. Trong doé
chuong 2 tap trung xay dung khai niem két thiic va biét thic. xay dung
khai niém két thitc cho hai da thitc mot bién, hai da thitc thuan nhat hai
bién va cudi cung la truong hop n bién. Biéu dién két thitc qua nghiém
va phép khit an. Noi dung chinh con lai ching minh méi lien hé giita
két thitc va hé phuong trinh da thtc . Trong phan nay chitng minh dinh
Iy quan trong, dinh 1y Bézout vé s6 giao diém clia cac siéu mat. Tt do
trinh bay mot s6 ing dung ciia két thitc trong gidi hé phuong trinh, tim
giao diém ciing nhu bién luan s6 giao diém ctia hai do thi. Dinh 1y 3.3.1
la két qud quan trong nhat ma phan nay trinh bay. Noi dung ctia dinh
Iy mé ra cho chiing mot phuong phap giai hé phuong trinh da thic. Gia
thiét rang ching ta gidi dudc moi phuong trinh da thitc mot bién, khi
d6 moi hé phuong trinh da thic déu gidi duge.

Do thoi gian va kién thiic con han ché nén chic chan luan vin con c6
nhitng thiéu s6t nhat dinh, kinh mong quy thay co va cac ban déng gép

v kién de tac gia tiép tuc hoan thién luan vin nay.
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LG1 cam on

Luan van nay dudc hoan thanh tai truéng Dai hoc Khoa hoc, Dai hoc
Thai Nguyen duéi sy huéng dan tan tinh ctia Phé gido su Tién si Dam
Van Nhi. Tac gia xin bay té long biét on chan thanh va sau sic vé su
tan tam va nhiét tinh ctia thay trong suét qua trinh tac gid thuc hien

luan van.

Trong qua trinh hoc tap va lam luan van, tt bai giang ctia cac gido
su, tién sT dang cong tac tai Vien toan hoc, Trudng Dai hoc khoa hoc tu
nhién, truong Dai hoc su pham Ha Noi, truong Dai hoc Thai Nguyén,
tac gia da trau doi them rat nhiéu kién thic dé nang cao trinh do cta
minh. T day long minh, tac gid xin bay t6 long cAm on sau sic téi tat
ca cac thay, co.

Tac gia xin chan thanh cam on Ban Giam hiéu, phong Dao tao Khoa
hoc va Quan hé qubc té, Khoa Toan - Tin truong Dai hoc Khoa hoc,
Dai hoc Thai Nguyen da quan tam va giup dé tac gid trong sudt thoi
gian hoc tap tai truong.

Tac gia xin chan thanh cam on Sé Giao duc va Dao tao Ha Noi , Ban
giam hiéu, cac t6 chiic Doan thé, to Toan trusng THPT Truong Dinh
Ha Noi ciing ban be dong nghiép va gia dinh da tao moi diéu kién gitp

ds, dong vién tac gia hoan thanh luan van nay.

Thair Nguyén, thang 4 nam 2014

Tac gia

Hoang Thi Hoan



v

Muc luc
Loinéidau . . . . ... ... i
Ldicamon . . . . . . . . . .. ... ... iii
Mucluc . . .. .. . .. v
1 KIEN THUC CHUAN BI 1
1.1 Vanh da thiic va nghiém da thaée . . . . .. . ... ... 1
1.1.1 Khai niém vanh da thic mot bién . . . . . . . .. 1
1.1.2 Nghiém don va nghiém boi . . . . . ... ... .. 3
1.2 Vanh da th@cnhiéuan . . . . . ... .. ... ... ... 4
1.3 Vanh Noether . . . . . . . . ... ... ... ... .... 7
2 KET THUC VA BIET THUC 9
2.1 K&ét thic vaphépkha . . . . ... ... ... ... .. 9
21.1 Dacbiéthéa. . . .. ... .. ... ... .. 9
2.1.2  Khai niem két thitc va biet thae . . . . . . . . .. 9
2.1.3 Bicu dién két thitc qua nghiem . . . . . ... .. 16
214 Phép khttan. . . . 22
2.1.5 Phép bién doi Tschirnhaus . . . . . . . ... ... 25
2.2 Két thic cia hé caicdang . . . . . . . .. ... ... .. 29
2.2.1 K&t thic ctia hai dang haian . . . .. ... ... 29
2.2.2 K&t thiic ctia mot hé cac dang haian . . . . . . . 31

223 U-Kétthic . ... ... ... ... ... ..... 40



3 UNG DUNG 42
3.1 Kh an khi giai he phuong trinh . . . . . . ... ... .. 42
3.1.1 Hé phuong trinh da thic haian . . . .. ... .. 42

3.1.2 Toa do giao diem gitta hai do thi . . .. ... .. 46

3.2 Giai he bang u-két thiae . . . . . . ... ... ... ... 49
3.3 Giai he phuong trinh bang két thic . . . . .. ... ... 51
Kétluan . . . . . .. . ... 55

Tai liéu tham khao . . . . . . . . .. ... ... ... ..., 56



Chuong 1

KIEN THUC CHUAN BI

Phan nay tap trung vao viéc trinh bay cach xay dyng vanh da thic mot
bién, nhiéu bién; ching minh hai két qud quan trong: Néu R 1a vanh
nhan tit hoa (tuong ting Noether) thi vanh da thiic mot bién, nhiéu bién
ciing la vanh nhan tit héa (twong tng Noether).

1.1 Vanh da thic va nghiém da thic

1.1.1 Khai niém vanh da thic mot bién

Gia st R 1a vanh giao hoan vé6i don vi 1. Ky hieu P C RY la tap tat
cd cac day f = (ag,a1,...,a,,0,0,...) véi cac a; € R va chi ¢c6 mot s6
hitu han thanh phan khac 0, con lai tat ci bang 0. Vay phan tit thuoc P
hosic ¢6 dang (0,...,0,0,...) hodc (ag,...,a,,0,0,...) v6i thanh phan
cudi ciing a, # 0. Ta dua phép toan vao P dé bién P thanh mot vanh.
Véi f = (ag,...,a,,0,...),9 = (bo,...,bn,0,...) € P, dinh nghia:

f = gkhivachikhia;,=0b;,2=0,1,2,...
f+g —= (ao—{—bo’al+b1,...,ak+bk,...,o,...)
f.g = (aobo,albo+aobl,a2b0—|—albl—|—agbg,...,0,...).

B6 dé 1.1.1. Tap (P, +,.) la mot vanh giao hodn vdi don vi (1,0,0,...)



