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L.OI CAM DOAN

Toi xin cam doan rang day 1a cong trinh nghién citu ctia to6i. Cac két
qua dudc trinh bay trong luan an 1a hoan toan trung thyc, duge dong tac
gid cho phép stt dung va chua ting duge ai cong bd trong bat ky cong

trinh nao khac.

Tac gia

Nguyén Thi Ngoc Diép
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L.OI CAM ON

Luan an dugc hoan thanh tai truong Dai hoc Vinh dudi sy hudng
dan ctia PGS. TS. Ta Thi Hoai An va GS. TSKH. Ha Huy Khoai. Laoi
dau tien, tac gia xin dugc bay té sy kinh trong va long biét on sau sic t6i
PGS. TS. Ta Thi Hoai An, ngudi Co nghiém khic va mau muyc, da dinh
huéng nghién citu, dat bai toan va huéng dan tac gia tan tinh, chu déo
trong suét qua trinh tac gid thuc hién luan an.

Tic gid xin dugc bay té su kinh trong va gt 10i cdm on sau siac tdi
GS. TSKH. Ha Huy Khoai, ngusi da thuosng xuyén quan tam, tao moi
diéu kién thuan 1¢i, cing v6i nhitng 10i dong viéen, khich lé tac gid trong
suot qua trinh hoc tap va nghién ciiu.

Tac gia xin dugce cam on Ban chi nhiém Khoa Toan, Phong Sau dai
hoc, Ban Giam hiéu, cac phong ban chiic nang ctia Truong Dai hoc Vinh
da tao cac dieu kien thuan lgi dé tac gia hoan thanh nhiém vu ctia mot
nghién ctu sinh. Tac gid cling xin chan thanh cdm on cac dong nghiep
trong Khoa Toan, To Dai s6 da tao diéu kién thuan lgi cho tac gia tap
trung hoc tap va nghién ciu. Tac gia xin cdm on Vién Toan hoc, phong
Ly thuyét s6, phong Dai s6, cdc nha khoa hoc clia Vién Toan da gitp d6
tac gia, tao moi trudng hoc tap ciing nhu tham gia cac budi sinh hoat

khoa hoc ctia Vien dé tac gia co thé hoan thanh luan an.

Nhan dip nay tac gid xin cAm on dén TS. Chu Trong Thanh da quan
tam cling nhu giap do tac gid trong qua trinh hoc tap.

Xin cAm on céc thay co, ban be vé nhitng trao doi, chia sé trong cong
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viéc cling nhu trong cudc séng. Xin cdm on cdc anh chi em nghién citu
sinh ctia Viéen Toan, ctia Truong Dai hoc Vinh vé nhitng chia sé, dong
vién trong qua trinh hoc tap va nghién ctu.

Cubi cung, tac gid xin kinh dang luan an nay dén huong hon B6, kinh
tang Me, ting em Ngoc Bdo. Chinh Me va em da chap nhan moi khé khan
va danh hét tinh thuong yéu cho tac gia trong suét nhitng nam thang qua

dé tac gid c6 thé hoan thanh luan an nay.

Nghé An, 201/

Nguyén Thi Ngoc Diép
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MOT SO KY HIEU

C : Truong cac s phiic

k : Trudng

A"(k) : Khong gian afin n chiéu trén truong k
P"(k) : Khong gian xa anh n chiéu trén truong
klzy,...,z,) : Vanh da thtc n bién trén truong k
degf : Bac cta da thic f

V(S) : Tap nghiém ctia hé da thiic S

¢ : Tap rong

AcC B : Alatap con cua B

A ¢ B : Akhong la tap con ctua B

ANB: Agilao B

AUB: Ahgp B

idy : Anh xa dong nhat tit tap X vao chinh né
I(X) : Idéan ctia X

['(X) : Vanh toa do ctia X

J(V,k) : Tap hop tat ca cac ham tit tap V vao k

ged(a,b) : Ube chung 16n nhat clia a va b



MG DAU

1. Ly do chon dé tai

Mot trong nhitng bai todn co ban ciia Ly thuyét s6 duge nhiéu nha
toan hoc diac biét quan tam la bai toan giai phuong trinh Diophant.
Ban dau ngudi ta nghién cttu nghiém nguyén ctia nhitng phuong trinh
Diophant v6i cac hé s6 1a nhitng s6 nguyén. Sau do, viéc xem xét nghiém
clia cac phuong trinh Diophant duge md rong trén tap cac sé hitu ty va
trén truong cac ham nhu ham phan hinh phtc, ham phan hinh khong
Acsimet, ham httu ty.

Cho P va @ 1a cac da thiic mot bién trén truong dong dai so k. Bai
toan ton tai hay khong cdc ham f va ¢ khac hang thod man phuong trinh
P(f) = Q(g) tu lau da thu hut dugc sy quan tam ciia nhiéu nha toan hoc.
Bén canh do6, bai toan vé sit phan tich da thitc P(z) —Q(y) thanh cac nhan
tit bat kha quy va tinh hitu han nghiém nguyén clia da thiic nay khi & 1a
mot truong so6 cling duge nhiéu nha toan hoc nghién ctiu. Theo Dinh 1y
Faltings va Dinh 1y Picard, hai bai toan nay lién quan chat ché véi nhau.

Ngay tit nhitng nam dau thé ky XX, mot s6 két qua clia cac bai toan
nay da dugc dua ra bdi cac cong trinh cua J. F. Ritt [36], sau d6 1a A.
Ehrenfeucht [19], H. Davenport, D. J. Lewis va A. Schinzel [16], M. Fried
22], ... Khi @ = cP, C. C. Yang va P. Li trong [44] da gi6i thicu khai niém
da thitc duy nhat manh. Cu thé, da thitc P(z) trén truong dong dai s6 k

duge goi 1a da thitc duy nhat manh déi véi ho cac ham F néu véi moi



ham f, g € F vd hing s6 ¢ khac khong nao dé ma P(f) = c¢P(g) thi ¢ =1 va
f =g. Cho dén nay bai toan tim diéu kien dé mot da thic la da thic duy
nhat manh déi v6i mot ho ham da duge gidi quyét tron ven trong truong
hgp phiic cling nhu trong trucng hgp p-adic cho ho cac ham phan hinh,
ham nguyén hay ham hitu ty ([2], [3], [4], [5], [8], [24], [30], [43]).

Thai gian gan day, nhiéu nha toan hoc quan tam nghién cttu mot maé
rong tu nhién ctia van dé da thitc duy nhat manh, dé 1a nghién citu su ton
tai nghiém cta phuong trinh P(x) = Q(y). Theo Dinh 1y Picard, phuong
trinh P(f) = Q(g) khong c6 nghiém ham phan hinh (f, g) khac hang néu
va chi néu duong cong P(z) — Q(y) = 0 khong chita bat ky thanh phan nao
c6 gidng 0 hodc 1. Mot s6 dicu kién can dé dudng cong P(z) — Q(y) = 0
khong c¢6 nhan tit ¢6 giong 0 da duge dua ra bdi J. F. Ritt ([36]) va U.
M. Zannier ([46]). R. M. Avanzi va U. M. Zannier ([11]) d& dua ra mot
diéu kién can dé dudng cong P(z) — Q(y) = 0 khong c6 nhan tit c6 giéng
1. Trong truong s6 phiic, mot s6 dieu kien ddi véi cac bac clia P va Q
dé phuong trinh P(z) = Q(y) khong c6 nghiém ham phan hinh khéc hing
ciing dugc xem xét béi cac tac gia H. H. Khoai va C. C. Yang trong [31],
C. C. Yang va P. Li trong [45]. Gan day, trong [7], T. T. H. An va A.
Escassut da xem xét van dé nay trong truong khong Acsimet. Ho da dua
ra dieu kien dt khi P va Q thod man Gia thiét I, gia thiét duge gidi thieu
lan dau tién béi Fujimoto trong [24], va dieu kién can va du khi degP =
degQ.

Cho dén nay, van dé thiét lap dic trung day du ctia duong cong khong
c6 nhan ti c6 giong bé hon hodc bang 1 van dang la van dé md. Dong
thoi, van dé xem xét phuong trinh P(z) = Q(y) trén truong cic ham hitu
ty 1a dé tai thoi sy dang duge nhiéu nha toan hoc trong va ngoai nudc
quan tam.

Dé g6p phan lam sang t6 van dé néu trén, ching toi chon dé tai nghien



