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Dién tich la mot trong nhitng néi dung quan trong trong Hinh hoc
phd thong, cac bai toan tinh dién tich, ching minh dién tich cac hinh
luon 1a cac bai todn c6 mit trong cac ki thi hoc sinh gidi cac cap. Nhiéu
bai toan Hinh hoc bé ngoai khong chita yéu t6 dién tich nhung néu nguoi
lam to4n biét khéo léo dung yéu t6 dién tich thi sé nhan dudc mot 1vi
gidi hay, bat ngd, c¢6 nhitng trudng hop néu khong st dung dién tich thi
khong thé giai ducc. Day 1a co s6 khoa hoc dé tac gid luwa chon dé tai
cho ban luan van “Phuong phap dién tich”.

Duéi tieu dé trén tac gia da tim ra mot phuong phap hay dé gidi quyét
cac bai toan Hinh hoc phing: Tinh dién tich cic hinh va dung dién tich
nhu moét cong cu hd trg dé gidi cac bai toan hinh hoc. Ban luan van gom
Loi néi dau, hai chuong, Két luan va danh muyc tai lieu tham khéo.

Chuong 1. Khai niém dién tich, phuong phap tinh dién tich.

Chuong ndy nham xay dung lai khai niém dién tich ctia mot hinh. Bat
dau tu dien tich da gidc dudc xay dung bang phuong phap tién de, day
14 nhitng yéu t6 co sé dé c6 khai niém vé hinh kha dién, dong thoi cac
cong thic don gian nhét, co ban nhat dé tinh dién tich cac hinh.

Ngoai cach tinh dién tich bang cach ap dung truc tiép cac cong thiic,
ta con ap dung dugc phuong phap toa do va tich phan xic dinh. Moi
phuong phap dudc lam 16 béi cac ki thuat vA minh hoa bang cac bai
toan dien hinh. No6i dung chuong gdm cic phan:

- Cac tien dé ve dién tich.



- Tinh dién tich bang cach 4p dung cac cong thiic.

- Tinh dién tich bang cong cu tich phan.

Chuong 2. Phuong phap dién tich trong hinh hoc phang.

Chuong nay tac gia dua ra mot phuong phap méi goi la ky thuat “su
dung dién tich nhu chat zic tdéc”. K§ thuat nay dudc dung dé:

- Giai cac bai toan chitng minh hinh hoc (ching minh hai doan thang
bang nhau, chitng minh hé thitc, chiing minh tinh song song, tinh dong
quy cta cac dudng thing, tinh thing hang clia cac diém, ching minh
cac bat dang thitc hinh hoc...).

- Giai cac bai toan vé tim cuc tri hinh hoc, cac bai toan tinh toan.

- Giai cac bai toan vé dyng hinh.

- Giai céc bai toan tinh tap hop diém (quy tich).

Chinh k§ thuat “dung dién tich nhu chat zic tdc” 13 ¥ tudng co ban
ctia phuong phap dién tich ma ching t6i nghién cttu trong dé tai nay.

Tai lieu tham khao gom 8 danh muc.

Tac gid da nhan dugc sy gitp dd tan tinh ctia thay huéng dan, PGS.TS
Nguyén Viét Hai, trong viéc tim hiéu cac van dé ctia ban luan van va
trinh bay theo mot trinh tir logic. TAc gid xin bay t6 long biét on chan
thanh t6i tap thé cac thay, co ciia Khoa Toan- Tin, Dai hoc Khoa hoc-
Dai hoc Thai Nguyén; cac thay, cé ctia Vién Toan hoc- Vién Khoa hoc
Viet Nam va thay huéng dan; nhiing ngusi da tan tinh giang day, giap
dd tac gid trong sudt khoéa hoc cao hoc tai Dai hoc Thai Nguyén va hoan

thanh ban luan van nay.

Thai Nguyén, ngay 19 thang 9 nam 2014
Tac gia

Nguyén Thi Luyén



Chuong 1

Khai niém dién tich, phuong phap
tinh dién tich

1.1 Cac tién dé vé dién tich. Cac hinh kha dién

1.1.1 Dién tich da giac. Dinh 1y ton tai va duy nhéat

LAy trén mit phang Euclide E? mot hinh F nao dé va gia st dudng
gap khic L C F chia hinh F\L thanh 2 phan Fy,Fs . Ta néi hinh F duge
chia thanh céc hinh F; = F; U L; F, = Fy U L con hinh F dugc goi 1a

tong clia cac hinh F, F, va viét F = F|+ F).

Hinh 1.1:

Nhé lai riing da giac 14 mot hinh phang ma cé thé chia dugc thanh
mot s6 hitu han cac tam gidc. Da giac dudc goi 1a da giac don néu bién
ctia n6 né 1a dudng gap khic khép kin, khong c6 diem ky di.

Ta ky hieu M 1a tap hop cac da giac trén mat phing Euclide E2. Ta



néi rang dién tich da gidc duge xac dinh néu 4nh xa S : M — R théa
méan cac tien deé sau:

i. F 2 F = S(F) = S(F’) (bat bién qua phép doi hinh,).

ii. F =G+ H= S(F) =S(G) + S(H) (Tinh chat cong tinh cia S).
iii. S(Fy) = 1 vdi Fy la hinh vudng cé canh bang 1. S6 duong S(F) duoc
goi la do do hay dién tich cua da gidc F.

Dinh ly 1.Néu ham S(F) ton tai thi doi véi hinh chit nhdt P canh c6 do
dai z, y ham S ¢6 dang S(P)=xy.

Chitng minh. Gi4 st ham S(F) ton tai va ta xét n6 trén tap hop My
tat ca cac hinh chit nhat. Khi d6 S(P) 1a ham cta x va y xac dinh véi
moi x,y € RY va chi nhan gia tri duong: S(P)=f(x,y). Ham nay c6 cac
tinh chat sau:

(a) flz,y) = f(y,3).

(b) f(z1+ma,y) = f(21,y) + f(z2,9).

Tinh chat (a) suy ra tit diéu kién i. Véi cha ¥ rdng hai da giac c6 canh
x, y vi canh 1a y, x 1a hai da gidc bang nhau.

Tinh chét (b) suy ra tu diéu kién ii. Ta ky hiéu f(X,y) [y—const = &(X).
Tt tinh chat (b) suy ra: g(xi+x2) = g(x1) + g(x2),Vx1, 22 € RY.

Theo két qua clia gidi tich, ham g(x) ¢6 tinh chat nay, x4c dinh trén tap

Hinh 1.2:

hop R* va chi nhan gia tri duong, dudc biéu dién bdi g(x) = k.x, trong

d6 k = const. Nghia 1a f(x,¥) [y=const = k-x.



Véi cac gia tri y = const khac nhau thi gia tri k ciing khac nhau, bdi vay
ta phai coi k = k(y). Nhu thé ta nhan dugc f(x,y) = k(y).x. Pdt x = 1 ta
duge f(1,y) = k(y). Bdi vay ta c6 tinh chat (¢): f(x,y) = f(1,y).x. T (a)
va (c) suy ra: f(1,y) = {(y, 1) = {(1,1).y va (b) c6 dang f(x,y) = f(1,1).x.y.
Nhung theo tién dé iii. f(1,1) = 1. Do d6, S(P) = x.y.(dpcm)

Hinh vuéng Fy sao cho S(Fy) = 1 dugc goi 1a hinh vudng don vi. R6
rang hinh vuéng nay xac dinh néu chon dugc doan thang don vi. Diéu
kién tich ctia hai doan thang dudc hiéu la tich hai do dai ctia ching.
Hé qua 1. Néu ham S(F) ton tai thi:

i. V&i hinh chi nhat P, so6 S(P) bang tich cia ddy va duong cao.
ii. Vi hinh thang tuy § T, so6 S(T) bang tich duong trung binh va day.
iii. Véi tam gidc tuy ¢ H, s6 S(H) bang nia do dai mot canh nhan

v duong cao tuong Ung.

iv. Véi hinh binh hanh bat ky B, s6 S(B) bang tich mot canh vdi duong
cao tuong Ung.

Ching minh.

Két qua i da c6 & trén. Két qua ii hién nhién trén hinh vé 1.3. Xét iii.
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Hinh 1.3:



1
SABC = SAFNB + Sene = Spnma= EF.AH :EBC.AH

Cudi cling xét iv.
Sapcp = Sasp + Spep=5AB.DH+3CD.BH, = AB.DH.

Hé qua dugc chiitng minh.

Nhu vay van dé con lai 1a ton tai hay khong ham S(F)?

Goi AB 13 mot canh cta da giac F, néu H 1a diém khong ky di trén
canh nay thi ton tai hinh tron B(H, €) sao cho hinh Fi=F N B(H, ¢) 1a
mot nita hinh tron. Ton tai tia [HN) thoa man 2 diéu kién sau:

+ [HN) vudng géc véi duong thang (AB).
+ [HN) N B(H, e)\F; # 0.

Véc to don vi 1 ¢6 huéng cting hudng véi tia [HN) duge goi la phap
véc to don vi ngoai cta da giac F. Nhu vay v6i moi canh cta da giac F
ta déu xac dinh dugc phap véc to don vi ngoai. Gia sit da giac F c6 k
canh. Ta ky hiéu I; 1a do dai canh thi i ﬁf la phap véc to don vi ngoai
tng v6i canh nay; H; 13 diém ndo d6 trén dudng thang chita canh thi i.

Lay diem O trén mit phang ctia da gidc F va lap tong
k
S LOH, 7 (1.1)
i=1

Téng nay khéng phu thudc vao viéc chon diem O, khong phu thudc vao

viéc chon diem H; trén duong thang chita canh thi i ctia da giac.

P

Hinh 1.4:



