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LGi cam doan

To6i xin cam doan day la cong trinh nghién cttu cua riéng to6i, dudi sy
huéng dan ctia TS. Vit Hoai An. Luan vin chua ting duge cong bo trong
bat ki cong trinh nghién citu ndo va moi tai lieu tham khao trong luan

van la trung thuec.

Hoc vién

Phung Thi Huong
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LGi cam on

Luan van dugc hoan thanh tai Khoa sau dai hoc, Dai hoc Su pham -
Dai hoc Thai Nguyén dudi syt huéng dan ctia Tién si Vii Hoai An. Nhan
dip nay, Téi xin gt 16i cAm on chan thanh va sau sic nhat dén Tién si
Vit Hoai An, nguoi da danh nhiéu thoi gian, tan tinh, huéng dan giup
ds va tao diéu kién dé t6i hoan thanh t6t luan vin nay.

Mot lan nita tac gid xin bay t6 long biét on dén cac nha toan hoc clia
Khoa Toan, Dai hoc Su pham - Dai hoc Thai Nguyén va Vién Toan hoc
Viét Nam.

Xin chan thanh cam on gia dinh, ban be va cac thanh vién trong 16p
cao hoc K21B da luon tng ho va gitp dé toi trong suét qua trinh hoc
tap va thuc hién luan van nay.

Tuy c6 nhiéu c6 gang, song thoi gian va ning luc ctia ban than cé
han nén luan van khé tranh khéi nhitng thiéu s6t. Rat mong nhan dugc
nhitng ¥ kién déng gép ciia cadc nha khoa hoc va ban doc. Téi xin chan

thanh cam on.

Thai Nguyén, thang 03 nam 2015
Tac gia

Phung Thi Huong
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Mé& dau

Toan hoc dugc coi 1a dinh cao tri tué ctia con ngudi, né xam nhap vao
hau hét cac nganh khoa hoc 1a nén tang ctia nhiéu ly thuyét khoa hoc
quan trong. Toan hoc ngay cang phat trién manh mé qua ting thoi ki.
Dac biet trong dau thé ky XX 1a sy ra doi ctia 1y thuyét Nevanlinna,
dugc coi 13 mot trong nhing thanh tyu ndi bat va sau sic nhat. Trong
tam cia ly thuyét nay 1a hai Dinh 1y chinh ctia Nevanlinna.

Nam 1933, H.Cartan da md rong 1y thuyét Nevanlinna cho truong hop
duong cong chinh hinh va dua ra nhiéu tng dung quan trong. Vi vay ly
thuyét Nevanlinna déi véi cac dudng cong chinh hinh dudc mang tén
hai nha toan hoc xuat sic ctia thé ky XX d6 1a "Iy thuyét Nevanlinna-
Cartan". Thong qua huéng nghién cttu nay nhiéu két qud dep dé trong
gidi tich ham, trong dai s6 cling nhu trong 1y thuyét s6 dudc ra doi,
gan lién vé6i nhiéu tén tudi cia cac nha toan hoc trén thé giéi nhu Ph.
Griffiths, H.Weyl, P.Vojta, G.Faltings,...

Trén trudng co sé khong Acsimet (trudng cac sb6 p-adic), lan dau tien
Ha Huy Khoai va My Vinh Quang da xay dung tuong tu p-adic cua
ly thuyét Nevanlinna thong qua 2 Dinh 1y chinh. Nhiéu két qua hay va
nhitng phat trién tiép theo ctia 1§ thuyét Nevanlinna p-adic c6 thé tim
thay trong nhiing cong trinh [2], [3], [4], [3],.--

Cho dén nay, 1§ thuyét Nevanlinna-Cartan duong nhu da dugc hoan
thién trong trudng hop phitc. Tuy nhién su thé hién cta Iy thuyét nay
trén truong co s6 khong Acsimet mdéi chi bat dau va con lau méi dugc
hoan thién. Nam 1983, Ha Huy Khoai va My Vinh Quang da ching minh
dudc cac Dinh 1y chinh ctia 1§ thuyét Nevanlinna p-adic trong trusng hgp



mot chieu. Nam 1993, W.Cherry da xay dung mot ban sao p-adic hau
hét cac két qua cta 1y thuyét Nevanlinna déi v6i anh xa chinh hinh xac
dinh trén dia thing cia mit phang p-adic C,. Dé gép phan lam phong
phi thém 1§ thuyét Nevanlinna-Cartan vdi chiéu cao trong trudng hgp
p-adic, vao nam 1995 Ha Huy Khoai va Mai Van Tu [5] da phat biéu va
chiing minh Dinh 1y Nevanlinna-Cartan p-adic.

Theo huéng nghién citu nay, to6i nghién ctu dé tai :

Dinh ly Nevanlinna-Cartan p-adic va ap dung.

Trong luan van nay toi sé phat biéu va chitng minh lai Dinh Iy Nevanlinna-
Cartan p-adic [5]. Sau d6 chi ra mot s6 iing dung quan trong ctia Dinh ly
Nevanlinna-Cartan p-adic vho van dé nghién citu sy suy bién ctia dudng
cong chinh hinh p-adic. Mat khac, Dinh 1y Mason va cic van dé lien
quan (xem [1-2-3]) 1a linh vuc nghién citu s6i dong va thai su. Vi vay
chting t6i cling trinh bay lai tuong tu cua Dinh ly Mason cho cac ham
nguyén p-adic. Day 14 mot trong nhitng van dé mang tinh thoi sy va
cap thiét cia giai tich p-adic, dudge nhiéu nha toan hoc quan tam nghién
cuu.

Ngoai phan md dau va tai lieu tham khao, luan van dugdc chia thanh 2
chuong;:

Chautong 1. Trinh bay lai mot s6 kién thic vé 1y thuyét Nevanlinna cho
ham phan hinh p-adic.

Chuong 2. Trinh bay lai Dinh ly Nevanlinna-Cartan p-adic, ing dung
dinh 1§ vao van dé nghién cttu sy suy bién ctia dudng cong chinh hinh

p-adic va tuong tu cia Dinh 1§ Mason cho cac ham nguyén p-adic.



Chuong 1

Ly thuyét Nevanlinna cho ham

phan hinh p-adic

Hién nay trong chuong trinh cao hoc chuyén nganh toan giai tich tai
Khoa Toan Truong Dai hoc Su pham - Dai hoc Thai Nguyén, giao trinh
giai tich p-adic [1] d& dugc dua vao gidng day. Ngoai ra, cling ¢c6 mot
s6 tai lieu tham khéo bang tiéng Anh [2], [3-4] lien quan dén cac kién
thitc co ban nay. Tu dé cac hoc vién cao hoc, nghién citu sinh va nhing
ngudi quan tam nghién ctu, c¢6 the tham khio bo sung va md rong thém
kién thitc vé 1y thuyét Nevanlinna p-adic. Thong qua cac tai lieu nay,
trén co s6 cac kién thic da biét, trong Chuong 1 toi xin trinh bay mot
s6 kién thtc vé 1§ thuyét Nevanlinna cho ham phan hinh p-adic dé diung
cho Chuong 2.

1.1 Mot s6 kién thitc co ban

1.1.1 Trudng cac sé p-adic

V6i p 1a mot sé nguyén t6 ¢d dinh, Ostrowski da khing dinh:

Chi c¢6 hai cach trang bi chuan khéng tam thudng cho trudng hitu ti Q.
M4 rong theo chuan thong thudng ta cé truong sé thuc R, mé rong theo
chuan p-adic ta co truong $0 Q,.

Ki hieu C, = @p 14 b6 sung clia bao déng dai s6 ctia Q,. Ta goi C, 1a



truong so6 phic p-adic.
Chuan trén C, dugc md rong tu nhién cua chuan p-adic trén Qp-
Ki hiéu:

D,={2€C,:|2|<r},Ds={2€C,:|z| =71}.

Gia st f(z) 1d ham chinh hinh trén D, dugc biéu dién bdi f(z) =
> apz"

n>0

Do lim |a,||2"| = 0 nén ton tai n € N* dé |a,||2"| dat gia tri 16n nhat.
n—ao0

Khi d6 ta dat:

£l = max {Jan] [2"]} .

Trong su6t luan vin ta quy uéc log 1a log,.

1.1.2 Ham sinh béi chubi liy thira p-adic

Ham sinh béi chudi lay thta p-adic 14 ham c¢6 dang

0]
= Zanz”, (a, € Cp). (1.1)
n=0
2 2 ~ i =
Ta c6 the gan cho f(z) gia tri cta tong chudi ) a,z" v6i moi z € C,
n=0

ma |a,z"| — 0 khi n — oo (vi khi d6 chudi hoi tu). Ban kinh hoi tu
p cua chubi (1.1) duge tinh béi cong thic

= lim sup |ay|".
p n—oo

Gia sit chuéi lay thwa f(z) = > a,2" ¢6 ban kinh hoi tu la p:

n=0
0<p<+oo. V6iméir € Rt : 0 < r < p. Ta dinh nghia s6 hang 16n
nhat baéi

ulr, f) = max |ag|r"
va, chi s6 trung tam

V(r,f)—max{n |an|7n :M(va)}

n>0



