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Mð �¦u

B i to¡n t¼m �iºm b§t �ëng chung cõa mët hå húu h¤n c¡c ¡nh x¤ khæng

gi¢n trong khæng gian Hilbert hay khæng gian Banach l  mët tr÷íng hñp

ri¶ng cõa b i to¡n ch§p nhªn lçi: "T¼m mët ph¦n tû thuëc giao kh¡c réng

cõa mët hå húu h¤n hay væ h¤n c¡c tªp con lçi v  �âng {Ci}i∈I cõa khæng

gian Hilbert H hay khæng gian Banach E". B i to¡n n y câ nhi·u ùng

döng quan trång trong c¡c l¾nh vüc khoa håc kh¡c nhau nh÷: Xû l½ £nh,

khæi phöc t½n hi»u, vªt lþ, y håc ... (xem [28], [29], [30], [43], [57], [58], [71],

[72], [81] ...).

Khi Ci = Fix(Ti), vîi Fix(Ti) l  tªp �iºm b§t �ëng cõa ¡nh x¤ khæng

gi¢n Ti, i = 1, 2, ..., N , th¼ �¢ câ nhi·u ph÷ìng ph¡p �÷ñc �· xu§t düa

tr¶n c¡c ph÷ìng ph¡p l°p cê �iºn nêi ti¸ng. �â l  c¡c ph÷ìng ph¡p l°p

Kranoselskii [55], Mann [62], Ishikawa [45], Halpern [42] v  ph÷ìng ph¡p

x§p x¿ m·m [65]. Ch¯ng h¤n, t÷ìng tü nh÷ ph÷ìng ph¡p chi¸u xoay váng �º

gi£i b i to¡n ch§p nhªn lçi trong khæng gian Hilbert, n«m 1996 Bauschke

H. H. [16] �¢ �· xu§t ph÷ìng ph¡p l°p xoay váng düa tr¶n ph÷ìng ph¡p

l°p Halpern cho b i to¡n t¼m �iºm b§t �ëng chung cõa mët hå húu h¤n

c¡c ¡nh x¤ khæng gi¢n trong khæng gian Hilbert... C¡c k¸t qu£ nghi¶n cùu

theo nhúng h÷îng n y câ thº xem trong c¡c t i li»u [16], [31], [46], [69],

[70] ...

Ta bi¸t r¬ng, n¸u T l  mët ¡nh x¤ khæng gi¢n trong khæng gian Banach

E, th¼ to¡n tû A = I − T l  mët to¡n tû j-�ìn �i»u, vîi I l  to¡n tû �çng

nh§t tr¶n E. Nh÷ vªy, b i to¡n t¼m �iºm b§t �ëng chung cõa mët hå húu

h¤n c¡c ¡nh x¤ khæng gi¢n Ti trong khæng gian Banach E câ thº �÷a v·

b i to¡n t¼m khæng �iºm chung cõa mët hå húu h¤n c¡c to¡n tû j-�ìn

�i»u Ai = I − Ti vîi i = 1, 2, ..., N .

Khi A : H −→ 2H mët to¡n tû �ìn �i»u cüc �¤i tr¶n khæng gian

Hilbert H, th¼ Rockafellar R. T. [77] �¢ �· xu§t ph÷ìng ph¡p �iºm g¦n k·
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�º x¡c �ành d¢y {xn} nh÷ sau:

cnAxn+1 + xn+1 3 xn, x0 ∈ H, (0.1)

ð �¥y cn > c0 > 0. Tuy nhi¶n, vi»c ¡p döng ph÷ìng ph¡p l°p (0.1) ch¿ thu

�÷ñc sü hëi tö y¸u cõa d¢y {xn} v· mët khæng �iºm cõa A.

N«m 2001, Attouch H. v  Alvarez F. [14] �¢ x²t mët mð rëng cõa

ph÷ìng ph¡p �iºm g¦n k· (0.1) ð d¤ng

cnA(xn+1) + xn+1 − xn 3 γn(xn − xn−1), x0, x1 ∈ H (0.2)

v  gåi l  ph÷ìng ph¡p �iºm g¦n k· qu¡n t½nh, ð �¥y {cn} v  {γn} l  hai

d¢y sè khæng ¥m. �èi vîi thuªt to¡n mð rëng n y th¼ ng÷íi ta công ch¿

thu �÷ñc sü hëi tö y¸u cõa d¢y l°p {xn} v· mët khæng �iºm cõa to¡n tû

�ìn �i»u cüc �¤i A trong khæng gian Hilbert.

Khi A : E −→ E l  mët to¡n tû m-j-�ìn �i»u tø khæng gian Banach

E v o ch½nh nâ, n«m 2002 Ryazantseva I. P. [78] �¢ k¸t hñp ph÷ìng ph¡p

�iºm g¦n k· vîi hi»u ch¿nh v  gåi l  ph÷ìng ph¡p �iºm g¦n k· hi»u ch¿nh

ð d¤ng

cn(A(xn+1) + αnxn+1) + xn+1 = xn, x0 ∈ E. (0.3)

Ryazantseva I. P. �¢ ch¿ ra sü sü hëi tö m¤nh cõa d¢y l°p {xn} x¡c �ành

bði (0.3) v· mët khæng �iºm cõa A khi khæng gian Banach E v  c¡c d¢y

sè d÷ìng {cn} v  {αn} thäa m¢n c¡c �i·u ki»n th½ch hñp.

N«m 2006 t¡c gi£ Xu H. K. [85] v  n«m 2009 c¡c t¡c gi£ Song Y., Yang

C. [80] �¢ �· xu§t v  nghi¶n cùu mët c£i bi¶n cõa ph÷ìng ph¡p �iºm g¦n

k· cho b i to¡n x¡c �ành khæng �iºm cõa to¡n tû �ìn �i»u cüc �¤i A trong

khæng gian Hilbert, æng �¢ ch¿ ra sü hëi tö m¤nh cõa d¢y l°p {xn} x¡c
�ành bði

xn+1 = JArn(tnu+ (1− tn)xn + en), n = 0, 1, 2, ... (0.4)

vîi mët sè �i·u ki»n th½ch hñp �°t l¶n d¢y sè {tn} v  d¢y sai sè t½nh to¡n

trong méi b÷îc l°p {en}, trong �â JArn = (I + rnA)−1.

�èi vîi b i to¡n t¼m nghi»m chung cõa mët hå húu h¤n c¡c ph÷ìng

tr¼nh to¡n tû vîi c¡c to¡n tû �ìn �i»u cüc �¤i, n«m 2006 t¡c gi£ Buong Ng.

[23] �¢ �· xu§t v  nghi¶n cùu ph÷ìng ph¡p hi»u ch¿nh Browder-Tikhonov

cho b i to¡n t¼m khæng �iºm chung cõa mët hå húu h¤n c¡c to¡n tû �ìn
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trà �ìn �i»u, th¸ n«ng, h-li¶n töc tø khæng gian Banach E v o khæng gian

�èi ng¨u E∗. Æng �¢ quy b i to¡n gi£i h» ph÷ìng tr¼nh vîi c¡c to¡n tû

�ìn �i»u cüc �¤i v· vi»c gi£i mët ph÷ìng tr¼nh to¡n tû v  thu �÷ñc sü hëi

tö m¤nh cõa thuªt to¡n v· mët nghi»m cõa h» khi c¡c tham sè hi»u ch¿nh

�÷ñc chån th½ch hñp.

N«m 2008, tr¶n cì sð k¸t qu£ nghi¶n cùu �¤t �÷ñc cõa m¼nh v o n«m

2006, t¡c gi£ Buong Ng. [24] l¦n �¦u ti¶n nghi¶n cùu k¸t hñp ph÷ìng ph¡p

�iºm g¦n k· qu¡n t½nh vîi hi»u ch¿nh v  gåi l  ph÷ìng ph¡p �iºm g¦n k·

qu¡n t½nh hi»u ch¿nh, cho vi»c gi£i b i to¡n t¼m khæng �iºm chung cõa

mët hå húu h¤n c¡c to¡n tû �ìn �i»u cüc �¤i Ai = ∂fi, vîi ∂fi l  d÷îi

vi ph¥n cõa c¡c phi¸m h m lçi, ch½nh th÷íng, nûa li¶n töc d÷îi y¸u fi,

i = 1, 2, ..., N trong khæng gian Hilbert H. Æng �¢ ch¿ ra sü hëi tö m¤nh

cõa d¢y l°p {zn} x¡c �ành bði

cn
( N∑
j=0

αjnA
n
j (zn+1) + αN+1

n zn+1

)
+ zn+1 − zn 3 γn(zn − zn−1),

trong �â z0, z1 ∈ H, {cn}, {αn}, {γn} l  c¡c d¢y sè thüc khæng ¥m v  An
j

l  c¡c to¡n tû �ìn �i»u cüc �¤i x§p x¿ to¡n tû d÷îi vi ph¥n ∂ϕj cõa phi¸m

h m ϕj theo ngh¾a d÷îi �¥y

H(An
j (x), ∂ϕj(x)) ≤ hng(‖x‖),

vîi g l  mët h m khæng ¥m, giîi nëi.

B i to¡n t¼m �iºm b§t �ëng chung cõa mët hå húu h¤n hay væ h¤n ¡nh

x¤ khæng gi¢n, còng vîi c¡c b i to¡n li¶n quan nh÷ b i to¡n t¼m nghi»m

cõa h» ph÷ìng tr¼nh vîi c¡c to¡n tû lo¤i �ìn �i»u, b i to¡n b§t �¯ng thùc

bi¸n ph¥n, b i to¡n c¥n b¬ng ... công �÷ñc nhi·u nh  to¡n håc trong n÷îc

quan t¥m nghi¶n cùu. Ch¯ng h¤n nh÷: N«m 2004 Anh P. N. v  Muu L. D.

[5] �¢ k¸t hñp nguy¶n lþ ¡nh x¤ co vîi ph÷ìng ph¡p �iºm g¦n k· cho b i

to¡n b§t �¯ng thùc bi¸n ph¥n �ìn �i»u; n«m 2009 Anh P. K. v  Chung

C. V. [3] �¢ nghi¶n cùu ph÷ìng ph¡p hi»u ch¿nh l°p song song ð d¤ng ©n

v  hi»n cho b i to¡n t¼m khæng �iºm chung cõa mët hå húu h¤n c¡c to¡n

tû x¡c �ành d÷ìng tø khæng gian Hilbert H v o ch½nh nâ; Thuy N. T. T.

[84] �¢ x¥y düng ph÷ìng ph¡p l°p mîi cho b i to¡n t¼m nghi»m cõa mët

b§t �¯ng thùc bi¸n ph¥n tr¶n tªp �iºm b§t �ëng chung cõa mët hå væ h¤n


