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Lol cam doan
T6i xin cam doan day la cong trinh nghién cttu cta riéng t6i, dudi syt huéng
dan ctia TS. Vii Hoai An. Luan van khong triing v6i bat ki luan van thac

sT nao va moi tai liéu tham khao trong luan van la trung thuec.

Hoc vién

Xac nhan Xac nhan

cua truong Khoa Toan ctia nguoi huéng dan khoa hoc



ii

LGi cam on

Luan van dugc hoan thanh tai Khoa sau dai hoc, Dai hoc Su pham - Dai
hoc Thai Nguyen duéi st huéng dan ctia Tién si Vii Hoai An. Nhan dip
nay, Toi xin gii 16i cAm on chan thanh va sau siac nhat dén Tién s Vi
Hoai An, nguoi da danh nhiéu thoi gian, tan tinh, huéng dan gitp dé va
tao diéu kien dé toi hoan thanh t6t luan van nay.

Mot lan nita tac gid xin bay t6 long biét on dén cidc nha toan hoc clia
Khoa Toan, Dai hoc Su pham - Dai hoc Thai Nguyén va Vién Toan hoc
Viét Nam.

Xin chan thanh cam on gia dinh, ban bé va cac thanh vién trong 16p
cao hoc K21 da luon ting ho va gitp dé toi trong sudt qua trinh hoc tap
va thiyc hién luan van nay. Tuy c6 nhiéu cd gang, song thoi gian va niang
litc ctia ban than ¢6 han nén luan van khé tranh khoi nhitng thiéu sé6t. Rat
mong nhan dugc nhitng ¥ kién dong gop ciia cic nha khoa hoc va ban doc.

Toi xin chan thanh cam on.

Thai Nguyén, thang 08 nam 2016
Tac gia
Tran Thi Huong
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MG dau

Dinh 1y Picard néi rang: mot ham phan hinh khong nhan ba gia tri phan
biet 1a ham hang. Ly thuyét phan bo gia tri do Nevanlinna xay dung vdi
noi dung chinh 1a hai dinh 1y co ban. Dinh 1y co ban thi nhat 14 md rong
Dinh 1y co ban ctia dai s6, mo t& sy phan bd déu gia tri cia ham phan
hinh khac hing trén mit phéng phiic C. Dinh 1§ co ban thit hai 1a mé rong
Dinh 1y Picard, mo ta anh huéng ciia dao ham dén sy phan bd gia tri clia
ham phan hinh. Ha Huy Khoai 1a ngudi dau tién xay dung tuong tu Ly
thuyét phan bd gia tri cho trudsng hop p-adic. Ong va cac hoc tro da tuong
tu Iy thuyét Nevanlinna cho truong so6 phiic p-adic ma ngay nay thudng goi
13 1y thuyét Nevanlinna p-adic. Ho da dua ra hai Dinh 1y chinh cho ham
phan hinh p-adic. Céc kiéu Dinh 1y Picard da dugc nhiéu nha todn hoc
trong va ngoai nuée xét trong mdi lien hé véi dao ham ctia ham phan hinh.
Nguoi khéi xuéng huéng nghién cttu nay la Hayman. Nam 1967, Hayman
da chiing minh két qua sau day:

Dinh li A.[7] Cho f 1a ham phan hinh trén C. Néu f (z) # 0 va

f%) (2) # 1 v6i k 1a mot s6 nguyen duong nao d6 v véi moi z € C, thi f
13 hang. Nam 1967, Hayman ciing dua ra gid thuyét sau day:

Gia thuyét Hayman.[7] Néu mot ham nguyén f théa man

" (2) f () # 1 v6i n 1a mot s6 nguyéen duong nao d6 va véi moi z € C,
thi f la hang. Gia thuyét Hayman da duge Hayman kiém tra déi v6i ham
nguyén siéu viet va n > 1, da duge Clunie kiém tra déi véi n > 1. Céc két
qua nay va cac van de lien quan da hinh thanh nhanh nghién citu duge goi
14 sut lya chon ctia Hayman. Tiép d6, déi v6i cac ham nguyen f va g, C.

C. Yang va G. G. Gundersen da nghien ctu truong hop 6 d6 ) va ¢



nhan gia tri 0 CM, £ =0, 1.

Cong trinh quan trong dau tien thic day huéng nghién citu nay thuoc vé
C.C.Yang — X.H. Hua. Nam 1997, hai 6ng da chiitng minh dinh 1y sau day:
Dinh 1i B.[16] Cho f va ¢ la hai ham phan hinh khac hang, n > 11 la
mot s6 nguyen va a € C - {0}. Néu f"f'va ¢g"¢ nhan gia tri a CM thi
hodc f = dg v6i "™ = 1 hoiic f (2) = c1e” va g (2) = cse™* , 5 d6 ¢, ¢y,

1
et = a2

2 14 cac hang s6 va thoa man (cpco)
Tt d6, huéng nghién citu trén phat trién manh mé véi nhitng két qua sau
sac ctia . Lahiri, Q. Han — H. X. Yi, W. Bergweiler, J. K. Langley, K. Liu,
L. Z. Yang, L. C. Hong, M. L. Fang, B. Q. Li, P. C. Hu - C.C.Yang, A.
Eremenko, G. Frank - X. Hua — R. Vaillancourt .... Cong cu st dung &
do6 1a mot s6 kieu Dinh 1y Picard va Dinh 1§ chinh thit hai cho da thiic vi
phan ciing véi cac uéc lugng giita ham dic trung, ham dém ctia ham va
dao ham. Tuy nhién, & Viét nam, huéng nghién cttu trén la mdi mé, cac
két qua & linh vuc nay hién nay it éi. Nhim thdac day va gép phan lam
phong phu cac két qua déi v6i huéng nghién ctu nay & trong nude, toi
nghién ctu deé tai :
Dinh ly Picard déi v6i dao ham ctia ham phan hinh

Trong luan van nay toi sé trinh bay cac két qua vé van dé nhan gia tri ctia
dao ham ctia ham phan hinh va tuong tu p-adic ciia né. Trinh bay dinh
ly Picard déi véi dao ham clia ham phan hinh va tuong tu p-adic ctia né.
Day 1a mot trong nhitng van dé mang tinh thoi sy va cap thiét clia giai
tich p-adic, dugc nhiéu nha toan hoc quan tam nghién ctu.

Ngoai phan md dau va tai lieu tham khao, luan van dugc chia thanh 2
chuong:

Chuong 1. Dinh 1y Picard doi v6i dao ham ciia ham phan hinh. Két qua
chinh ctia chuong 1 1a cac Dinh 1y 1.7, 1.11, 1.13.

Chatong 2. Trinh bay lai dinh 1y Picard déi v6i dao ham ctia ham phan
hinh p-adic. Két qua chinh ctia chuong 2 14 cac Dinh 1y 2.3, 2.6, 2.9, 2.11,
2.12, 2.13.



Chuong 1

Pinh 1y Picard déi v6i dao ham cuaa

ham phan hinh

Trong chuong 1 ching toi trinh bay lai cac két qua trong [3],[16].

- Dinh 1y Picard déi v6i dao ham ctia ham phan hinh. Muc tiéu clia cac
Dinh 1y kiéu Picard la xem xét van dé nhan gia tri ctia mot sb6 kiéu da
thitc vi phan.

- Van dé duy nhat ddi v6i dao ham ctia ham phan hinh. Day 1a mot tng
dung ctia céac Dinh 1y kiéu Picard va Dinh Iy chinh thi hai ctia 1y thuyét
phan bo gia tri.

1.1 Dinh 1y Picard dbi v6i dao ham ctia ham phan hinh

Cho n > 1, f 1a ham nguyén khac hing trén C va zy bat ky thuoc C . Khi
dé ta c6 the viét f 6 dang

f= Zan(z —b)"

v6i a, # 0 va ta dat pf(z) = ¢.
D61 v6i mdéi a € C, k, [ 1a cic s6 nguyén duong, ta dinh nghia ham
(1. C— Nboiuf(2) = py_,(2),
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n(r, = _al2), ny(r, = min{r_q(2),l},
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Ta dinh nghia ham u?k tu C, vao N xac dinh bdi:

0 néu ph(2) >k
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Twong tu ta dinh nghia:
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Gia st f = f—, la ham phan hinh trén C, & d6 fi, fo la cac ham nguyén
2

1
f—a

1

<k
N~*(r a

)7 N>k(/r7 )7 NZk(T7

),

lek(ra )7 Nl>k(ra )

tren C khong c6 khong diém chung.
Vé6i méi a € C, k, I 1a cac so6 nguyén duong, ta dinh nghia ham

15(2) = p _op,(2) néu a # oo va pF(2) = pp,(2),

2m . dé
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