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Lo1 no1 dau

Céc diém dac biét, cac duong thing dac biét clia tam giac 1a dé tai
gay hing tha tu lau déi v6i cdc nha toan hoc bdéi vi chinh ching c6
nhiéu tinh chat hinh hoc dep dé, duge phat trién thanh bo phan quan
trong trong "Hinh hoc tam giac". Tinh dén 3/09/2015, s6 diém dac biét
trong tam gidc duge phat hién da lén t6i hon 8000 diém, mang ky hiéu
X(i),i=1,...,8000 (theo "Béch khoa toan thu cac tam tam giac").

Luan van chi han ché nghién cttu mot mot sé diem dic biét va tng
dung cua chiung dé c¢6 duce cac hé thiic Hinh hoc méi. Dé tién cho cach
trinh bay chting t6i tam chia thanh 2 loai diém dic biet: Diém dic biat
loai 1 gom cac diem quen thuoc nhu trong tam, truc tam, tam noi tiép,
tam ngoai tiép, cac tam bang tiép, tam Euler, diém Gergaune, diém
Nagel, diem Lemoine. Diém dic biét loai 2 gom cac diém Schiffler, diém

Engiabech, diém Feurbach, diém Fermat (hay goi 1a diém Torricenlli).

Theo ching toi v6i nhitng diém diic biet nhu vay ciing da du trinh bay
cac tinh chat phong phi va céc hé thitc Hinh hoc méi trong tam giéc.
Nhiéu diém & day da duge néi dén trong cac cudn sach, chang han [1],
2], [9], [7]. Tuy nhién céc tai lieu nay trinh bay van chua day du, va lai
cac phép ching minh ctia chung toi di theo huéng khac, cach khai thac
tim ra cac hé thic hinh hoc dugc lam theo nhitng phuong phap méi,
hiéu qua. Cac ting dung clia cic hé thiic, cac tinh chat vao cac bai toan
bat dang thic, giai phuong trinh gép phan lam phong phii noi dung ctia

Luan van. D6 ciing 1a nhitng diem mdi cua luan van.



Muc dich ctua dé tai la:

1. Nhéc lai va bo sung cac diém dic biét trong tam giac theo cau tric
mdi diem dudc trinh bay co sé dinh nghia, dinh nghia, cac tinh chat va
tng dung. Noi dung nay duge chia lam hai phan: Cac diém loai 1 va cac

diém loai 2.

2. Khai thac, phat hién ra cac hé thic Hinh hoc méi bang cac phuong
phap: phuong phap Van Aubel, phuong phap Stewart, phuong phap
Leibnitz, phuong phéap to hop cac hé thiic.

3. Buéc dau néu mot sé tng dung ciia cac diém dic biet va cac he
thitc tim dude dé giai cac bai toan vé bat dang thic, cac danh gia lien
quan dén R,r,p va dic biet tng dung dé giai cac bai toan dai so.

Pham vi ctia dé tai la xét mot s6 cac diém dic biet trong tam giac,
nghién cttu cac tinh chat hinh hoc ctia ching, dic biét cha ¥ dén cac bai
toan thi hoc sinh gidi, thi Olympic trong nuéc va Quoc té, cac bai thi
vao Trung hoc pho thong chuyéen va cac dé thi Dai hoc. Ngoai phan mé
dau vd danh muc tai lieu tham khao noi dung luan vin dugc chia lam
hai chuong.

Chuong 1 danh dé trinh bay cac diém dic biét trong tam giac, chia
Jam hai loai diém diic biet. Trinh bay chi tiét cac tinh chat ctia moi diém.
Chuong 2 véi tieu dé "Cac hé thitc lien quan dén cac diém dac biet" gisi
thieu cac hé thic Hinh hoc méi dude phat hién bang cac phuong phap
hieu qua nhu da néi & trén. Céac bai toan bo sung véi sé luong dang ké

cling gép phan lam cho noi dung luan vian thém phong phd.

Dé hoan thanh duge luan vin mot cach hoan chinh, t6i luon nhan
duge sy huéng dan va gitp dé nhiét tinh cia PGS.TS. Nguyén Viéet Hai,
Giang vieén cao cap Truong Dai Hoc Hai Phong. T6i xin chan thanh bay
té long biét on sau sac dén thay va xin gii 10i tri an nhat ctia toi déi véi
nhitng diéu thay da danh cho toi.

T6i xin chan thanh cam on ban lanh dao phong Dao tao sau dai hoc,
quy thay co gidng day 16p Cao hoc K8B (2014 - 2016) Truong Dai Hoc
Khoa Hoc - Dai Hoc Thai Nguyén da tan tinh truyén dat nhing kién
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thiic quy bau,tao moi diéu kién cho t6i hoan thanh chuong trinh dao tao
Thac si, chuyén nganh Phuong phap toan so cap.

Toi xin gii 161 cdm on chan thanh nhat t6i gia dinh, ban be, nhing
nguoi da luon dong vien, hd trg va tao moi diéu kieén cho toi trong sudt
qua trinh hoc tap va thuc hién luan van.

Xin tran trong cam on!

Thar Nguyén, thang 6 nam 2016
Hoc vién
Nguyén Thu Hing



Chuong 1

Cac diem va duong dic biét trong

tam giac

1.1 Cac diém dic biét loai mot

Ngoai cac diem diic biet quen biét trong tam giac nhu trong tam G 1a
giao 3 duong trung tuyén, triuc tam H 1a giao 3 duong cao, tam duong
tron ngoai tiép (tam ngoai tiép), tam duong tron noi tiép (tam noi tiép)
ta xét them cac diem dic biet khac: cac tam bang tiép Oy, O, O¢, diem
Gergaune J, diem Nagel N, diém Lemoine L va tam Euler Oy, ma ta sé
goi chung la cac diém dic biet loai 1. Cac duong dac biét sé duge giGi
thieu cling vé6i cac diem c6 lien quan.

Nhic lai vé tam cac duong tron bang tiép: Cac phan giac ctia hai goc
ngoai mot tam giac cat nhau trén phan giac trong ciia géc thit ba. Giao
diém ctia hai phan gidc cac goc ngoai va phan gidc trong clia géc thi
ba la tam duong tron tiép xtic mot canh clia tam giac va cac duong kéo
dai ctia 2 canh kia. Duong tron dé goi 1a duong tron bang tiép. Mdi tam
gidc c6 3 duong tron bang tiép. Ta ky hieu 1a cac dudng tron (O, pa),
(Op, ), (O, p¢) 1an lugt tiép xic véi cac canh BC = a, CA=b, AB =c
cua tam giac. Ta co

C. b. a.
Sapc = Sapo, + Saco, — Spco, = Pa | 2la 2L

2 2 2
~ pa(h+c—a)
B 2

= pa(p — a)



