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LG1 cam doan

To6i xin cam doan rang ban luan vin ndy 1a sy nghién ctu ctia toi
duéi sy huéng dan ctia PGS.TS. Ha Tran Phuong. Cac két qua chinh
trong luan vin chua ting dudc cong bd trong cac luan vin thac si clia

cac tac gia khac ¢ Viét Nam.

Hoc vién

Chanthone Keomanisay

Xac nhan Xac nhan

cua trudéng khoa Toan ctia ngudi huéng dan khoa hoc

PGS.TS. Ha Tran Phuong



LG1 cam on

Dé hoan thanh ban luan vin nay toi luén nhan duge sy huéng dan
va gitip d nhiét tinh ctia PGS.TS. Ha Tran Phuong, Truong Dai hoc
Su pham - Dai hoc Thai Nguyén. Toi xin bay té long biét on vo han
t6i PGS.TS. Ha Tran Phuong - nguoi da tan tinh diu dat toi tit nhing
buéc chap nhitng dau tién trén con dudng nghién cttu khoa hoc véi tat
c4 niém say mé khoa hoc va tam huyét clia ngudi thay.

To6i ciing xin chan thanh cAm on cic thay co trong Phong Dao tao
(bo phan quan Iy Dao tao Sau dai hoc) thuéc Trusng Dai hoc Su pham
- Dai hoc Thai Nguyén da tao moi diéu kién cho toi vé tai lieu va thu
tuc hanh chinh dé toi hoan thanh ban luan van nay.

To6i xin chan thanh cdm on cic thay, co gido khoa Toan - Truong Dai
hoc Su pham Thai Nguyén, Vién Toan hoc, Truong Dai hoc Su pham
Ha Noi da tan tinh gidng day, trang bi cho t6i nhitng kién thic co sé
trén con dudng nghién ctiu khoa hoc.

T6i ciing giii 10i cAm on dén cac ban trong 16p Cao hoc Toan K23,
da dong vién giap do toi trong qua trinh hoc tap va lam luan van.

Cubi cling t6i xin bay t6 long biét on sau sic t6i nhitng ngudsi than
trong gia dinh ctua minh. Nhing ngusi ludén dong vién chia sé kho khan
va luén mong moi t6i thanh coéng.

Ban luan vin khong theé tranh khéi nhitng thiéu sét, tac gia rat mong
nhan dugdc sur chi bdo tan tinh clia cic thay co6 va ban be dong nghiép.

Thai Nguyén, thang 3 nam 2017

Tac gia luan van

Chanthone Keomanisay
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MG DAU

Mot trong nhitng huéng nghién citu quan trong ciia 1y thuyét Nevan-
linna 14 nghién cttu van dé duy nhat ctia cdc ham phan hinh. Nam
1926, R. Nevanlinna dugc ching té hai ham phan hinh chung nhau 5
gi4 tri rieng biet khong ké boi thi sé tring nhau. Céng trinh nay cia,
Ong dudce xem 13 khéi ngudn cho cac nghién citu vé van dé duy nhét
ctia ham phan hinh. Vé sau, viéc phat trién cac nghién cttu theo huéng
nay thu hat dude sy quan tam ctia nhiéu nha todn hoc trong va ngoai
nuéc: F Gross, H. Yi, H. Fujimoto, L. Smiley, H. H. Khoai, G. Dethloff,
C. C. Yang, M. Ru va nhiéu nha toan hoc khac. Chang han, Nam 1982,
F.Gross va C.C. Yang da chi ra tap hop T'= {z € Cle* + z = 0} 1a tap
xac dinh duy nhat ké c bai cho cac ham nguyén trén C, tic 1a véi hai
ham nguyén f va g, dieu kien E(T) = E,(T) kéo theo f = g. Chu ¥,
tap T xac dinh nhu trén chida vo s6 phan ti. Nam 1995, H.Yi da xét
tap hop Sy = {z € C|2" 4+ az™ + b= 0}, trong d6 n > 15,n > m > 5,
a, b 1a cac hang s6 khac khong sao cho 2" +az™+b = 0 khong cé nghiém
bo1 va Ong da ching minh Sy 13 tap xac dinh duy nhat cho cac ham
nguyén trén C. Nam 1998, G.Frank vad M.Reinders chi ra mot vi du ve
tap xac dinh duy nhat cho cac ham phan hinh trén C.

Nam 1967, W. K. Hayman ([5]) da dat ra gid thuyét néu mot ham
nguyén f théa man f"f # 1 vdi moi gid tri nguyén duong n thi la
ham hang. Khi nghién citu gid thuyét nay, nim 1997, C. C. Yang va
C. Z. Hua ([10]) da chiing minh mot dinh 1y vé van dé duy nhét cho
ham phan hinh khi hai da thic chia dao ham bac nhat chung nhau
mot gia tri. Tt d6 dén nay nhitng van dé nghién ctu theo huéng nay
dugc phat triéen manh mé bdi cac cong trinh clia nhiéu tac gia trong va
ngoai nuéc nhu: X. Y. Zhang, J. F. Chen, W. C. Lin ([12]), K. Boussaf,
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A. Escassut va J. Ojeda ([1]), R. S. Dyavanal ([2]), N. V. Thin va H.T
Phuong ([9]),....

V6i mong mubn tim hiéu van dé ham phan hinh dugc xac dinh mot
cach duy nhat bdi dieu kien dai s6 ctia da thic chia dao ham, ching
toi chon dé tai “Van dé duy nhat cho cac ham phan hinh chung
nhau mot ham nhé”. Muc dich chinh cta luan van 1a trinh bay lai
mot s6 két qua da duge chitng minh béi N. V. Thin va H.T Phuong
([9]) v& mot s6 két qua khac. Luan vin gom c6 hai chuong nhu sau:

Chuong 1: Kién thitc co sé chuan bi. Trong chuong nay chiing toi
trinh bay mot sé kién thiic co ban trong ly thuyét phan bé gia tri
Nevanlinna cho cac ham phan hinh va mot s6 khai niem va két qua si

dung trong Chuong 2.

Chuong 2: Van dé duy nhat ctia ham phan hinh khi da thic chia
dao ham chung nhau mét ham nhé. Day 1a chuong chinh ctia luan van,
chiing toi trinh bay lai mot sé két qua nguyén cttu ctia N. V. Thin va
H.T Phuong ([9]) vd mot s6 két qué clia cac tac gid khac da cong bd

trong thoi gian gan day.



Chuong 1

Kién thitc co s chuan bi

1.1. Hai dinh 1y co ban trong 1y thuyét Nevanlinna

1.1.1. CAc ham Nevanlinna va tinh chat

Trudc hét ta nhic lai mot s6 khai niem thuong dugce st dung trong
Iy thuyét phan bé gia tri Nevanlinna.
Dinh nghia 1.1. Cho ham chinh hinh f trén mat phang phic C, diem
zy € C dugc goi 1a khong diém boi k& € N* ctia ham f(z) néu ton tai
mot ham chinh hinh h(z) khong triét tiéu trong lan can U cta zp sao

cho trong 1an can dé ham f dugc biéu dién dudi dang

f(2) = (z = 20)"h(2).

Nghia 1a f"(2) =0, v6imdi n = 1,....,k — 1 va f®)(2) # 0. Diém 2
dugc goi 1a cyc diém boi k € N* ctia ham f(z) néu né 13 khong diem

boi k£ cia ham ——.

f(2)

V6i méi s6 thuyc x > 0, ki hieu:
log™ 2 = max{log z,0}.

Khi d6 logz = log™ x — log™ (1/z).
Cho f 1a mot ham phan hinh trén C, r > 0, v6i mdi ¢ € [0; 27|, ta



c6
log | (1) = log [(re")| — log" | 7.
nén
2 2 2
L/log ‘f(rei‘p)‘ dp = i/logJr !f(fr’ei‘p)‘ dgp—i/logJr # dep.
27 / 27 / 27 / f(rew)

Dinh nghia 1.2. Ham

2T

mir ) = o [ log" |f(re)| d

0
dugce goi 1a ham zap =i cia ham f.
Bay gio ta dinh nghia cic ham dém. Cho f 1a ham phan hinh vi
r > 0. Ki hieu n(r,1/f) 1a s6 khong diém ké ca boi, n(r,1/f) 1a sb
khong diém khong ké boi ctia f, n(r, f) 14 s6 cuc diém ké ca boi, n(r, f)
13 s6 cyc diém khong ké boi ctia f trong D, = {z € C: |z| < |r|}.

Dinh nghia 1.3. Ham

r

N(r,00: f) = N(r, ) = / n(t, /) - 2O 4y 4 (0, f)logr

0

duge goi 1a ham dém ké cd boi cua f (con goi 1a ham dém tai cac cuc
diém). Ham
.

Nir.ooif) = Nirf) = [

0

(tvf)_ﬁ(oaf)
t

dt +71(0, f)logr

dugc goi 1a ham dém khong ké boi. Trong dé
t—0 t—0
Dinh nghia 1.4. Ham

T(r, f) =m(r, f) + N(r, f)



goi la ham dac trung cia ham f.

Céc ham dic trung T'(r, f), ham xap xi m(r, f) va ham dém N(r, f)
14 ba ham co ban trong 1y thuyét phan bé gia tri, né con goi 1la cac ham
Nevanlinna. Dinh 1y sau day cho thiy mot sé tinh chit clia cac ham

N

nay.

Dinh 1y 1.1. Cho cdc ham phan hinh fi, fa,-- -, f,, kht do:
P

(1) ny SZ m(r, f,) + log p;

2)  mr ][ <D mir f);
3) N _f) <D N f);
4) N ] <D N L)

M@

(5)  T(r, qu) T(r, f,) + log p;

v

(6) H ) S (r, fo).

IIPVj%

Viéc chitng minh cac tinh chat nay 14 don gidn, ta chi can duya theo

tinh chat : néu ay,...,a, 1a cac s6 phic phan biét thi
p P
log™ H a,| < Zlog* ™
v=1 r=1
va
P p
log™ z; a,| <log™(p X lay]) < z; log™ |a,| + log p.
V= V=

1.1.2. Hai dinh 1y cd ban

Trong phan nay ching to6i trinh bay hai dinh 1y co ban trong 1y thuyét

phan b gia tri Nevanlinna, trudc hét 13 cong thic Poisson - Jensen.



